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ELOSZO

A konyv feladatait a kolozsvari Babes-Bolyai tudomanyegyetem Pszichologia ¢és
Neveléstudomanyi karanak Marosvasarhelyre kihelyezett tagozatan mutattuk be az elmult évek soran,
a Matematika oktatasanak modszertana eléadas keretében a tanitoképzds diakoknak. A konyv sorra
veszi a klasszikus megoldasi modszereket, ugy, mint abrazolas, hipotézisek modszere, egységre vald
visszavezetés illetve aranyossagok modszere, mérleg modszer, dsszehasonlitas modszere, atrendezés
modszere és a téglalap modszere. Kiilon fejezetet szenteltiink az elemi osztalyokban a matematikai
tantargyversenyeken adott feladatoknak. A konyv utolsé fejezetében egy 1812-ben kiadott, magyarul
irott konyv aritmetikai modszerekkel is megoldhato feladatait mutatjuk be. Minden fejezet esetében, a
megoldott feladatok mellett, megtalalhatok az Gtmutatasokkal ellatott illetve a kitlizott, megoldasra
var6 feladatok.

A szerz6 koszonetet mond a konyv szaklektorainak: dr. Kasa Zoltannak és dr. Kupan Palnak a
kézirat atolvasasakor megtett észrevételekért, illetve a marosvasarhelyi didkok nem kis seregének,
akik konok -elszantsaggal, példak sokasagat megoldva késziiltek, és tovabbra is késziilnek, a
szeminariumokra, vizsgakra.

Marosvasarhely, 2018 Husvét harmadnapjan.



1. FEJEZET

ABRAZOLAS MODSZERE

Az abrazolas modszerének alapdtlete az, hogy a feladat adatait, 0sszefiiggéseit, a feladat mondataiba
agyazott informaciokat abrazoljuk, szandékunk szerint részletesen, aranyosan, attekinthetéen és
figyelembe véve a feladat dinamikajat: a folyamatokat nem feltétleniil egy abra segitségével
szemléltetjiik, hanem esetenként tobb abra révén probaljuk meg szemléltetni, elmagyarazni majd
megoldani a kitlizott feladatot. A kovetkezokben ismertetett feladatok mindegyikének van algebrai,
tehat egyenleteket hasznalo, megoldasa. Mi az algebrai megoldas ismertetésétdl eltekintiink, viszont
batoritjuk az olvasét 10j feladatok megirdsara: ilyenkor a feladatot leird egyenletrendszer
nélkiilozhetetlen.

Megoldott feladatok

1. Két szam 6sszege 80. A kiilonbségiik a kisebbik szdm haromszorosa. Hatarozzuk meg ezt a
két szamot!
Megoldas: A megoldast a masodik mondatbol inditjuk: kiilénbségiik a kisebbik szam
hdaromszorosa”. Abrazoljuk azt, amit eddig megtudtunk:

Nagyobbik szam:
Kisebbik szam: \ N j
Kilonbség
1. 4dbra
Tehat:
nagyobbik szam + kisebbik szam: +
\— /
~,
A két szam Osszege 80
2. abra

Azaz:

< 80 >

3. abra




Eszrevehetd (3. 4bra), hogy ot azonos hosszusagli téglalap hossza 80, vagyis egy kis
téglalaphoz rendelt hossz 80:5 = 16.

Visszatériink az els6 abrankhoz, amellyel inditottuk a feladat megoldasat, és az egyes
téglalapokhoz hozzarendeljiik a szamitott értéket, a 16-ot (4. abra).

nagyobbik szdm

16 16 16 16 =4xX16=64

kisebbik szam 16

4. abra

Azaz a nagyobbik szam 64, a kisebbik szdm 16 (4. abra).

Proba:
64+16=80 ,,a két szam osszege 80”;
80-16=64;
64:4=16 "kiilonbségiik a kisebbik szam haromszorosa™; O

Két szam kiilonbsége 28, aranyuk 5. Melyik ez a két szam?

Megoldas:

A masodik megallapitasbol indulunk ki, mely szerint a két szam ardnya 5, vagyis az egyik
szam otszor nagyobb, mint a masik (5. abra).

Igy:

Els6 szam:

Masodik szam: \ /
Y

Kiilonbség: 28

5. abra

Megallapithato (5. abra), hogy egy kis téglalap hossza 28:4 = 7 értéknek felel meg. Az els6
szam 5 ilyen kis téglalapbol all, tehat az els6é szam: 5 X 7 = 35, mig a masodik szam: 5-tel
egyenlo.

Proba:
»Keét szam kiilonbsége 28”: 35 — 7 = 28,;
,, Két szam ardnya 5”: 35:7=5.0

Adott két természetes szam. Ha a nagyobbat a kisebbel elosztjuk, a hanyados 3 a maradék 10.
Osszeadva az osztandot az osztot, a hanyadost és a maradékot, 143-at kapunk. Adjuk meg a
szamokat (6. abra)!



Megoldas:
a) ,,a nagyobbat a kisebbel elosztjuk, a hanyados 3 a maradék 107

~
A héanyados: 3

A kisebbik szam: -

6. abra

b) ,,Osszeadva az osztanddt az osztot, a hanyadost és a maradékot, 143-at
kapunk” (7. dbra).

J
(

Azaz:
120

7. abra

Innen kdvetkezik a kisebbik szamhoz rendelt téglalap hossza (8 abra):

120:4 =30

8. abra
A kisebbik szam, az oszto értéke 30, az osztando: 3 - 30 + 10 = 100.

Proba: 100-at 3-mal osztva a hanyados 30, a maradék 10. O

4. Apa haromszor idésebb a fianal Ferkonal, viszont a nagyapa kétszer annyi idGs, mint apa.

Nagyapa, apa ¢s Ferko ¢letkoranak 6sszege 160. Hatarozzuk meg a nagyapa, az apa és Ferko
életkorat!



Megoldas (9. bra):

Ferko éveinek szama: I:I

Apa éveinek szdma | | | |

Nagyapa éveinek szama | | | | | |

Ospesen: [ | | | | ] [ | [ ]

N !

160 év
9. abra
Megfigyeljiik, hogy a 160 év 10 téglalap hosszdnak felel meg, igy egy téglalap hosszanak

160:10=16 év felel meg. igy Ferko 16 éves, Apa 3 X 16 = 48 mig Nagyapa 2 X 48 = 96 éves.
Préba: 16 + (3 x 16) + (2x3x16) = 160.0

5. Ezel6tt két éve anyu négyszer volt idésebb Katinal, négy év mulva anyu haromszor lesz
id6sebb a lanyanal. Hany éves anyu és hany éves Kati?

Megoldas:
A feladatot két részre bontjuk: felrajzoljuk a két évvel ezel6tti évek viszonyat, majd a

jelenkori viszonyt abrazoljuk (10 abra).

Két éve ,,Anyu négyszer volt idésebb Katinal ”:

Kati:

Anyu:

10. abra

Négy év mulva, vagyis az el6z6 viszonyhoz képest eltelt hat év (11. abra):
LYAnyu haromszor lesz idosebb a lanyanal”.

Kati: 6

Anyu: 6 6 6

11. abra

Atrendezve a téglalapokat, azt kapjuk, hogy (12. abra):



Kati: 6

Anyu: 6 |6 |6

12. abra

A példa megoldasa szempontjabol a legfontosabb kérdésre hivjuk fel a figyelmet: az évek
telnek ugyan, de Anyu és Kati kozott a korkiilonbség nem valtozik. A hat évvel ezel6tti
korkiilonbség és a négy év mulva fennallé korkiilonbség azonos (13. abra)!

Korkiilonbség, ket éve:

Korkiilonbség, négy év mulva: 6 6

13. abra

Konnyen belathato, hogy egy sotét téglalap megfelel 6 + 6 = 12 évnek.

Tehat (14. &bra), két éve:

Kati: = 12,
Anyu:

=4 x12=48.

14. abra

Most Kati éveinek szama 12+ 2 = 14, mig Anyu éveinek szama 48+2 = 50.

Proba: (50 —2): (14 —-2)=4
(48+6): (12+6)=3.c

Harom fianak 6sszesen 46 iiveggolydja van. Kendének 4-gyel van kevesebb, mint Ferinek és
Gergdnek Osszesen. Gergének 5 tiveggolyoval van tobb, mint Ferinek. Hany tiveggolyo6ja van
egyenként a fitknak?

Megoldas:

Az abrazolas modszerével megoldott feladatok esetében igen fontos az inditas: melyik az a
mondat, amelynek tartalmat el6szor abrazoljuk? Mi most ezzel a mondattal inditunk:
,Gergonek 5 iiveggolyoval van tobb, mint Ferinek” (15. abra).



Feri:

15. abra

A 16. abra szerint Ferinek és Gergének Gsszesen:

T -

16. abra

két ismeretlen hosszasagu téglalappal jelolt szamu iiveggolyodja van és még 5.

Tudjuk tovabba, hogy:
.Kendének 4-gyel van kevesebb, mint Ferinek és Gergének dsszesen”.

Ezek szerint Kende golyoinak abrazolasara (17. abra) felhasznaljuk azt, amit mar megtudtunk
Feri és Gergd golydirol:

17. abra

Megfigyeljiik, hogy a fehér hatteri négyzetben szerepld szam beirasanal figyelembe vettiik a
héggyel kevesebb” informaciot (5-4=1).

Most mar felhasznalhatjuk a feladat els6 mondatat is: ,,Hdrom fiunak osszesen 46 iiveggolydja
van”(18. abra).

|

- AN J
v V
Feri és Gergo liveggolyodi szamanak  Kende liveggolydi szamanak
megfeleld hossz megfeleld hossz
18. abra



Atrendezve a 18. 4brat, azt kapjuk, hogy :

46

19. abra

A 19. abrabol kovetkezik, hogy:

46 —5—1=140

20. abra

Megallapitjuk, hogy négy téglalap hosszanak megfeleld tiveggolyoszdm 40, igy adodik, hogy:

40:4=10

<>

21. abra

[gy mar felirhatjuk a végsé kovetkeztetéseinket:

Gergo: -Z 10 +5 = 15 tiveggolyo
22. abra
Proba:
10+15-21=4
15-10=5

10+15+21=46. o



Egy osztalyba 6-tal tobb lany jar, mint fit. Amikor 3 fi hidnyzott (és egy lany sem), akkor
kétszer annyi lany volt az osztalyban, mint fia. Osszesen hiny lany osztalytarsa van az ebbe az
osztalyba jar6 Borinak?

Megoldas:
Abrazoljuk a feladat elsé mondatanak megfeleld helyzetet (23. abra):

Fiuk:

Lanyok: 6

23. abra

Most egy kis cselhez folyamodunk: a fitk eredeti szamat jel616 téglalapot atalakitjuk ugy, hogy
megjeloljiik azt a hdrom fitt, akik hidnyozni fognak (24. abra).

Fiuk:

L{lllyOk: 3 6

24. abra

Figyelembe vessziik a feladat masodik mondatat: ,,Amikor 3 fiti hianyzott (és egy lany sem),
akkor kétszer annyi lany volt az osztalyban, mint fiu.”(25. 4bra).

Fiuk:

Lanyok: 3|6

25. abra

Ha kétszer annyi lany van, mint fifi, akkor a 3+6 = 9 lanyt jel6l6 téglalap melletti téglalap, a
feladat szovege szerint, szintén 9 lanyt kell, hogy jeldljon. igy megallapitjuk, hogy 9 + 9 = 18
lany jar az osztalyba. Borinak tehat 18—1 = 17 lany osztalytarsa van.

A fitk szamat, a lanyok szdmanak ismeretében konnyen meghatarozhatjuk (26. abra) :

Filk: 18-6=12 fiu

Lanyok: 6 18 lany. O

26. abra



8. Egy lany most 6tszor olyan id6s, mint akkor volt, mikor a batyja olyan id6s volt, mint 6 most.
Amikor 6 annyi idGs lesz, mint a batyja most, akkor életkoruk egyiitt 88 év lesz. Hany éves
most a lany, illetve a batyja?

Megoldas:

A feladat nehéz, mert harom idésikban kell, hogy szamoljunk: mult, jelen és jovo. Tudjuk
viszont, hogy a baty-hug korkiilénbség minden iddsikban allandé.

Tekintsiik a feladat elsé mondatat: ,,Egy lany most otszor olyan idds, mint akkor volt, mikor a
batyja olyan idés volt, mint 6 most.” (27 és 28. abra).

Mult
Baty: | | | | | |
hog: [
27. abra
Jelen
Bity: I I I e
W | L T T T 7
28. abra

Tekintsiik a feladat masodik mondatat: ,, Amikor ¢ annyi idos lesz, mint a batyja most, akkor
életkoruk egyiitt 88 év lesz.”(29. abra).

Jovo

29. abra

Megfigyeljiik, hogy a korkiilonbség minden esetben négy téglalap hosszanak megfeleld
évszam (27. abra - 29. abra).

Tekintsiik a feladatot ,,megoldd” utols6 mondatot: ,,Amikor 6 annyi idés lesz, mint a batyja
most, akkor életkoruk egyiitt 88 év lesz”. A jovo idésikban megszamoljuk az életkorokat leird
téglalapok szamat. Azt talaljuk, hogy a hig életkoranak kilenc téglalap felel meg, mig a baty
¢életkoranak 9+4 = 13 téglalap. Ebben az esetben a 88 évet a 13 + 9 = 22 téglalap irja le.
Konnyen belathato, hogy egy téglalapnak megfeleld évek szdma 88 : 22 = 4,



Jelen

gaey: || | | [ | ] [ [ Joxa=3

Hug: | | | | | | 5%x4=20

30. abra

Tehat a hug 20 éves a baty pedig 36.0
Javasoljuk, hogy az olvasé végezze el a probaszamitasokat.

Egy 0sszejovetelen négyszer annyi fitl van, mint lany. Egy adott idépontban elmegy 4 fit és 4
lany. gy hétszer annyi fiad marad, mint lany. Hany fia és hany lany volt eredetileg?
Megoldas:

A feladat megoldasa a helyes inditasban rejlik. Tekintsiik a masodik allapotot, amikor elment
mar a négy fiu és a négy lany:

..elmegy 4 fiti és 4 lany. [gy hétszer annyi fii marad, mint lany.”(31. abra).

Fiuk szama: | | | | | | | |

Lanyok szama: I:I

31. abra

Ebben a pillanatban, a 4 fil és 4 lany elmenetele utan, a lanyok szamat a téglalap hossza
jelenti, a fiak szdmat hét ilyen téglalap abrazolja.
,»Vigyiink” vissza négy lany és négy filit, igy visszaall a kezdeti allapot (32. abra).

Fiik szima: | | | | | | | B

Lanyok szama: | | 4 |

32. abra

Ekkor a fik szama négyszerese a lanyok szamanak (33. abra).

10



Fiuk szama: | | B | | B | | B | | B |

Lanyok széma:| | 4 |

33. abra

Konnyen belathatd, hogy a fiik szdma a két utébbi abran (32. abra és 33. abra) azonos (34.
abra).

Fiuk szama: | | | | | | | | 4 |

Fiuk szama: | | 4 | | 4 | | 4 | | i |

Az alsé sort atrendezziik (35. 4bra). 34. abra
Fitk szama: 4 4 4 4
Fiuk szama: 4

35. abra

A besotétitett téglalapokat eltavolitva, észrevessziik, hogy a hdrom megmaradt téglalap 12
fitnak felel meg, igy egy téglalap 12:3=4 fiunak felel meg.
Tekintsiik a 4-4 fiu illetve lany elmenetele utani helyzetet (36. abra).

Fitk szima: | | | | | | | | 7x4=281i

Lanyok szima: I:I 4 lany

36. abra

Az elmenetel utani helyzet: 28 fiu és 4 lany van a teremben, tehat eredetileg 28+4=32 fiu
illetve 4 + 4 = 8 lany van a teremben.
Proba: 32:8 =4,

32 -4=28;

8—4=4;

28:4="7.0

11



10. Erzsi, apu és nagymama egylitt 90 évesek. Két év mullva apu nyolcszor iddsebb lesz Erzsinél,
nagymama pedig kétszer iddsebb lesz, mint apu most. Hany éves Erzsi? Hany éves apu? Hat
nagymama?

Megoldas: Erzsi mostani éveinek szamdahoz egy téglalapot rendeliink: I:I .

Két év mulva:

apu: | o] Jof Jaof Jaf fof Jof J2] [o]

1 2 3 4 5 6 7 8

37. abra

Atrendezziik az apu éveit leir téglalapokat (38. abra).

Két év malva:

v O B B B ER BN ER EN EN FR EN BN

38. abra

Ekkor nagymama éveinek szamat a 39. 4bra irja le (miutan levontunk Apu jelenlegi éveinek
szamabol 2 évet!).

Nagymama:

39. abra

Figyelembe véve, hogy mindannyian ,,0regedtek’ két évet, az éveik szdmanak &sszege 96 (90
+2+2+2)lesz!

Osszeadva az évek szamat azt kapjuk, hogy:

2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2 2

| LT T Ja]a]afofaf2]2]2]

N _
V

96 év

40. abra

12



Megszamoljuk a jeloletlen téglalapokat: 25 ilyen téglalapunk van!

Osszeadjuk a ketteseket a megjeldlt téglalapokbol: az eredmény 46!

Ekkor 96-46 = 50!

Tehat a 25 téglalap 50 évnek felel meg, igy egy téglalap 50:25 = 2 évnek felel meg.
Tehat ket év mulva az életkorok viszonyat a 41. abra szemlélteti.

Brosis [ o] 202-4éves

apu: | 2| o] Jof J2f Jaf Jof Jof [2] g2g2-32¢ves

41. abra

A szdveget Ujra elolvasva észrevessziik, hogy nagymama két év mulva 2 - (32 — 2) = 60 éves lesz.
Most Erzsi 4 — 2 = 2 éves, Apu 32 — 2 = 30 éves, Nagymama 2 - 30 — 2 = 58 éves. A szamitasok
probajat az olvasora bizzuk!o

11. Két szam kiilonbsége 20, osztasi hanyadosuk 3, az osztas maradéka 4. Hatarozzuk meg a két szamot!
Megoldas: Tekintsiik a masodik mondatot: ,,0sztasi hanyadosuk 3, az osztdas maradéka 47(42. abra).

Hanyados =3

AL
a I

Osztando: 4

Oszto:

42. abra

Kovetkezhet az els6 mondat (43. abra): ,,Keét szam kiilonbsége 207.

Osztando:
Oszt6: Kiilonbség = 20

43. abra

13



A 42. és 43. abrakat egybevetve kovetkezik a 44. abra.

——————ﬂ

Kiilonbség = 20

——————A

44. abra

L 20-4=16

45. abra
| 16:2=8
46. abra
A 44., 45. és 46. abrakbol kovetkezik, hogy:
Osztando: 4 =3 X 8 +4 =28,
Oszto: =8.
47. abra

Préba: 28 : 3 =3, maradék 4;
28-8=20.0
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KITUZOTT FELADATOK

SZAMOK, OSSZEGEK, KULONBSEGEK, ARANYOK

10.

11.

12.

13.

14.

15.

Egy szamot dsszeadtak a negyedével, az 6sszeg 115 lett. Melyik ez a szam?

Két szam osztasi hanyadosa 3, a maradék 10. Ha az osztandot, az osztot, a hanyadost és a
maradékot dsszeadjuk, az dsszeg 143. Melyik az a két szam?

Harom szam 0sszege 1002. Az els6 két szdm Osszege a harmadik duplaja, A két szam
kiilonbsége a harmadik szammal egyenld. Melyik a harom szdm?

Két szam koziil az egyik 36-tal nagyobb, mint a masik. A két szadm O6sszegét a kiilonbségiikkel
elosztva a hanyados 35, a maradék 34. Hatarozzuk meg a két szamot!

Harom szam 0sszege 1359. Ha az elsébdl 174-et, a masodikbol 35-6t, a harmadikbdl 187-et
vonnak ki, a kiilonbségek egyenlék lesznek. Melyik a harom szam?

Harom szam 0Osszege 1990. Hatarozzuk meg a szamokat, tudva, hogy ha a masodikat az
elsovel elosztjuk 3-at kapunk, ha a harmadikat osztjuk el a masodikkal, a hanyados 2, a

maradék 110!

Két szam kiilonbsége 226, ha az elsdt 2-vel noveljiik, a masodik nyolcada lesz. Melyek ezek a
szamok?

Négy egymasutan kovetkez6 paros szam szamtani kozepe 2005. Adjuk meg a négy szamot!
Harom sorba rendezett szam 6sszege 54. A kdzéps6 szam a két szElsé szam O0sszegének a fele.
A legkisebb szam 28-cal kisebb, mint a masodik és harmadik 6sszege. Adjuk meg a harom

szamot!

Keressiik meg azt a két szamot, melyek koziil az els6 a masodik harmada, a masodik fele
pedig 7-tel nagyobb az elsénél!

Ha két szam Osszeget a hatszorosara noveljiik, eredményként a 438-at kapjuk. A két szam
kiilonbsége 21. Hatarozzuk meg a két szamot!

Két szam hanyadosa 2, a kiilonbségiik szintén 2. Adjuk meg a szamokat!
Egy szam fele negyedének a fele 3. Melyik ez a szdm?

Két szam Gsszege 69, az osztasi hanyadosuk 7, az osztas maradéka 5. Hatarozzuk meg a két
szamot!

Két szam Osszege 148. Az osztasi hanyadosuk 2, a maradék 4. Hatarozzuk meg a két szamot!
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16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

26.

27.

28.

29.

30.

31.

Adott harom, egymasutan kdvetkezd természetes szam. Adjuk meg ezt a harom szdmot, ha
tudjuk, hogy az els6 szambol 6-ot kivonva egy olyan szamot kapunk, amelyik a harmadik
szam felénél 6-tal nagyobb!

Két szam 6sszege 36, kiillonbségiik 16. Melyik ez a két szam?

Két szam Osszege 240. Ha az egyiket elosztjuk a masikkal, a hanyados 4, a maradék 20.
Melyik ez a két szam?

Bontsuk fel a 72-t négy Osszeadandora gy, hogy ha az elsé szdmhoz hozzaadunk 5-6t, a
masodik szambol elvesziink 5-6t, a harmadikat megszorozzuk ottel, a negyediket elosztjuk
ottel, akkor ugyanazt a szamot kapjuk!

Harom természetes szam Osszege 1999. Hatarozzuk meg a szamokat, tudva hogy az els6 szam
43-mal kisebb a masodik szam felénél, a harmadik pedig 87-tel nagyobb az elsé kettd

kiilonbségénél!

Két természetes szam kiilonbsége 46. Ha az elsé szamot elosztjuk a masodikkal, akkora
hanyados 5 és a maradék 2. Hatarozzuk meg a szamokat!

Két természetes szam Osszege 70. Az els6 szam 18-cal nagyobb, mint a masodik
szamharomszorosa. Hatdrozzatok meg a szamokat!

Négy egymasutan kdvetkezd szam kétszerese 698. Hatarozzuk meg a négy szamot!

Négy szam 0Osszege 162. Adjuk meg a szamokat, ha tudjuk, hogy az elsé két szam
egymadsutan kovetkezo szamok, mig az elsé és utolsd szdm dsszege 21!

Hat egymasutan kdvetkezd szam 6sszege 159. Adjuk meg a szamokat!

Harom természetes szam Gsszege 72. Az elsé szam 15-tel kisebb, mint a masodik kétszerese,
¢és 18-cal nagyobb, mint a harmadik. Hatdrozzatok meg a szamokat!

Két szam kiilonbsége 56 és dsszege 104. Hatarozzatok meg a szamokat!
Harom természetes szam Osszege 1116. Az elsé szamot a masodikkal osztva a hanyados 5, ha
a harmadik szdmot a masodik szdmmal osztjuk, a hanyados 4, a maradék 16. Szamoljuk ki a

harom szamot!

Két szam kiilonbsége 335. Az elsé szamot a masodikkal elosztva a hanyados 12, a maradék 5.
Hatarozzuk meg a szamokat!

Harom szam Gsszege 454. Mindenik szamot ugyanannyival noveljik, igy az els6 szam 397, a
masodik szam 108 és a harmadik szam 222. Adjuk meg az eredeti szamokat!

Egy természetes szam 9-cel vald osztasi maradéka 0. A szam és a 9-cel vald osztasi hanyados
890. Add meg a szamot!
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32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

Harom szam szamtani kozéparanyosa 13. Az els0 és a harmadik szdm szamtani
kozéparanyosa 12. Az els6 szam kétszer nagyobb, mint a harmadik. Mindezek ismeretében
hatarozzuk meg a harom szamot!

Egy osztas soran azt tapasztaljuk, hogy az oszt6 a maradék és a hanyados egymasutan
kovetkezo természetes szamok, dsszegiik pedig 30. Adjuk meg az osztast!

Két szamrol a kovetkezoket tudjuk: 0sszegiik négyszer nagyobb a kiilonbségiiknél, 6sszegiik
és kiilonbségiik 6sszege pontosan 200. Hatarozzuk meg a két szamot!

Dani egy 51 embert szamlalé sorban van. Megfigyelte, hogy a hata mogott allok szama a
negyede az eldtte allok szamanak. Hanyan allnak Dani el6tt?

Egy szam kétszerese egy masik szam haromszorosa. Adjuk meg a két szamot, ha tudjuk, hogy
a kiilonbségiik 9!

Fiukat és lanyokat sorba allitunk a kdvetkezéképpen: a sor két végére egy-egy filt, a sorban
végig két fit utan harom lany kovetkezik. Tudjuk, hogy 37-tel tobb lany van, mint fiu. Hany
fia és hany lany van a sorban?

Meghatarozanddak az a, b, ¢, d, és e természetes szamok. A szamokrol a kovetkezoket
tudjuk:

a. Az a szam a b-nek kétszerese.

b. A ¢ szam 40-nel kisebb a d-nél és 25-tel kisebb a b-nél.

c. A dszam az e haromszorosa.

d atb+tct+d+te =987
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10.

11.

12.

13.

EVEK SZAMA, KORKULONBSEG

Peti és Anna éveinek szamarol a kovetkezoket tudjuk: 6t év mulva Peti hdromszor idésebb
lesz a kozottiik levé korkiilonbség haromszorosanal. A kettdjiik kozotti korkiilonbség szam
szerint egyenld az Anna két évvel, ezeldtti koraval. Hany éves Anna? Hany éves Peti?

Anya és Anna egyiitt 40 évesek. Anyu négyszer idosebb Annanal. Hany év mulva lesz anyu
kétszer idésebb Annanal?

Csabi és Csilla testvérek. Tudjuk, hogy 6t év mulva Csabi éveinek szama a haromszorosa lesz
a kozottiik levo korkiilonbségnek. A két gyerek kozotti korkiilonbség megegyezik Csilla két
évvel ezelotti szamaval. Hany éves Csabi? Hat Csilla?

Anna és Panna testvérek. Ezel6tt harom évvel Anna éveinek szama haromszorosa volt a
kettejiik kozotti korkiilonbségnek. Ot év mulva a két gyerek éveinek szama a Panna mostani
évei szamanak a haromszorosa lesz. Hany éves Anna? Hat Panna?

Bori most haromszor annyi éves, mint Dori. Négy év mulva mar csak kétszer annyi éves lesz,
mint Dori akkori életkora. Hany éves lesz négy év mulva Bori?

Most apam 61 éves, én 40 éves vagyok. Hany évvel ezeldtt volt apam nyolcszor idésebb
nalam?

Anna, Niki és Gizi egyiitt 133 feladatot oldottak meg. Anna 21-gyel tobbet oldott meg, mint
Niki és 13-mal kevesebbet, mint Gizi. Hany feladatot oldottak meg a gyerekek egyenként?

Harom év milva az apa életkora hatszorosa lesz a fia életkoranak, 23 év mulva az apa
¢életkora kétszerese lesz a fia koranak. Hany éves az apa? Hat a fiu?

Az anya 30 éves a fia 7 éves. Hany év mulva lesz az anya kétszer annyi id6s, mint a fia?

Egy anya 0tszor iddsebb a lanyanal. Két évvel ezeldtt hatszor volt idésebb, mint a lanya.
Hany éves az anya és hany éves a lanya?

Ocsit megkérdezték, hogy hany éves? Ocsi egy bonyolult 1élek, tehit a kdvetkezOket
valaszolta: ,,Hdarom kisebb testvérem van. Koziiliik a legnagyobb éveinek szama harommal
haladja meg az én éveim szamanak a felét. A hugom kilenc éves. A harmadik testvérem
éveinek szama pontosan egy hatoda az én életkoromnak. Ha a nagyobbik fiutestvérem éveinek
szamdt oOsszeadja a kisebbik fiutestvérem éveinek szamaval és levonja beléle a hiugom
életkorat, akkor eredményként megkapja az én életkoromat . Nos, hany éves Ocsi?

Egy apa 47 éves, a fia 23 éves. Hany évvel ezel6tt volt az apa 6tszor id6sebb a fianal?
Ha egy fiu két évvel id6sebb lenne, akkor ¢letkora harmada lenne az apaénak. Ha az apa 4

évvel iddsebb lenne, akkor az apa és a fia életkoranak aranya 4:1 lenne. Hatarozzuk meg az
apa ¢és a fiu életkorat!
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14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

A hajo és a kapitany egyiitt hetven éves. Hany éves a kapitany, ha a hajé most kétszer olyan
id6s, mint a kapitany volt akkor, amikor a hajo annyi idds volt, mint most a kapitany?

Hat évvel ezelott Beata édesapja és édesanyja életkoranak kiilonbsége egyenld volt az 6
életkoraval. Jelenleg az édesanyja haromszor idésebb a lanyanal Az édesapa 34 éves. Hany
éves Beata? Hat az édesanyja?

Harom évvel ezeldtt Bea és Bori egylitt 15 évesek voltak. Most mennyi éveiknek szama
Osszesen?

Jozsi nagybatyja haromszor idésebb Jozsindl. Négy éve a nagybacsi négyszer idosebb volt
Jozsinal. Hany éves Jozsi most? Hat a nagybacsi?

Egy apa, akinek 3 gyermeke van, a gyermekei életkorardl ezt mondta: ha az életkorokat
Osszeszorzom, 36-ot kapok, ha az életkorokat 6sszeadom, 13-at kapok. Hany évesek lehetnek
a gyerekek?

Ilona most haromszor iddsebb, mint ezel6tt harminc éve. Hany éves most [lona?

Karcsi 9 évvel id6sebb, mint El6d, életkoruk aranya 5:2. Hany évesek a fiuk?

Botond testvére Eniké. Amikor megkérdezték Botondot, hogy hany évesek, igy valaszolt:
»Ha a hugom annyi idos lesz, mint én vagyok most, akkor egyiitt 35 évesek lesziink. Most én
haromszor annyi idos vagyok, mint a hugom volt akkor, amikor én olyan idés voltam, mint a
hugom most.” Hany évesek a testvérek?

Egy apa éveinek szama néggyel nagyobb, mint az anya és a fiigyermek évei szamanak
Osszege. Kilenc év mulva a fitgyermek éveinek szama egyharmada lesz az anya éveinek

szamaval, és akkor mindharmuk éveinek szama 115 lesz. Hany évesek most egyenként?

Egy anya életkora 28 évvel nagyobb, mint a lanya életkora. 6 év mulva életkoruk 6sszege 60
év lesz. Hany évesek most?

Mari azt mondja: ,,Hét év mulva életkorom a hdaromszorosa lesz az ot évvel ezelotti
életkoromnak.”. Hany éves Mari?

Az apa 28 évvel idésebb a fianal, igy pontosan 6tszor idésebb, mint a fia. Hany év mulva lesz
az apa haromszor idésebb a fianal?
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VEGYES FELADATOK

10.

11.

12.

Teri kolcsonzott Ferinek 860 krajcart. Teri a kdlcsont a kovetkezOképpen ejtette meg: a
masodik nap 50 krajcarral tobbet adott az els6 napi Osszeg kétszeresénél. Szamoljuk ki
mekkora 6sszegeket kapott Feri az egyes napokon?

Anna, Bella és Csilla ugyanazt a konyvet olvassak, amely kézmondasokat tartalmaz. Anna
elolvasta az egész konyvet, Bella a felét, mig Csilla a negyedét. Osszesen 196 kdzmondast
olvastak el. Hainy k6zmondas van a konyvben?

Jozsi az iizleteket jarva felsohajtott: ,,Ha négyszer annyi pénzem lenne, mint amennyi most
van, akkor vagyonom pontosan annyival haladna meg az 1000 krajcart, mint amennyi most
hianyzik ahhoz, hogy 1000 krajcarom legyen.” Hany krajcarja van most Jozsinak?

Poliikratesz, Szirakuza tiirannosza megkérdezte Piithagoraszt: ,,Hanyan jarnak az iskoladba?”
mire Pilithagorasz azt valaszolta: ,,4 tanulok fele matematikat tanul, tovabbi negyediik zenét,
tovabbi hetediik csak hallgat, és rajtuk kiviil van még harom né is!”. Hanyan latogatjak
Piithagorasz iskolajat?

Andrasnak, Balintnak és Cecilianak Osszesen 360 bélyege van. Ha Andras adna 15-6t
Balintnak és 35-6t Cecilianak, akkor Andrasnak haromszor kevesebb lenne, mint Cecilianak,
¢s kétszer kevesebb, mint Balintnak. Kinek hany bélyege van?

Ha egy szamhoz hozzdadjuk a 2/3-at és az igy kapott szambol kivonjuk az &sszeg 1/3- at,
akkor 10-et kapunk. Melyik ez a szam?

Harom fan 60 madar il. Az els6 fardl elrepiil 6 madar, a masodikrél 8 madar, mig a
harmadikrél 4 madar. Igy minden fan ugyanannyi madar iil. Hany madar iilt az egyes fakon?

Egy gyereknek 100 darabnal annyival kevesebb didja van, mint amennyivel tobb lenne, ha
most 9-szer tobb didja lenne. Hany didja van a gyereknek? Karcsi most kétszer olyan idds,
mint Feri. Négy évvel ezel6tt Karcsi haromszor olyan idds volt, mint Feri. Hany évesek most?

Két gyereknek Osszesen 600 leje van. Ha az els6 gyerek a maéasodikénak dupléjat kolti,
mindkett6jiiknek 150 — 150 leje marad. Hany lejiik volt eredetileg kiilon-kiilon?

Egy csoport ember gyogynovényeket gylijt. Hairom csoportban dolgoznak. Az elsé csoport 2
kg-mal gytijtott tobbet, mint a masodik, a masodik 1 kg-mal kevesebbet, mint a harmadik. Az
utolsé két csoport egyiitt 21 kg-ot gylijtott. Hany kg gyogynovényt gylijtottek osszesen?

Héarom tanuldonak Osszesen 891 leje van. Az elsének négyszer annyi, mint a masodiknak, a
harmadiknak 90 lejjel tobb, mint az elsdnek. Hany lejiik van kiilon-kiilon?
Egy to sz€lén a viz mélysége 70 cm. Ide colopot vernek le, a csonakok kikdtéséhez. A colop

3/5-e mélyiil az iszapba, 1/5-¢ kilatszik a vizb6l. Milyen hosszi a ¢c616p?
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13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

Négy embernek 1660 leje van. Hany lejiik van kiilon-kiilon, ha az els6é pénzének 2/9-¢ 20
lejjel tobb, mint a masodik pénzének 2/7-e, 40 lejjel tobb, mint a harmadik pénzének 2/5-¢ és
60 lejjel tobb, mint a negyedik pénzének 2/3-a?

Egy ujitas elkészitésében 3 mérnok, 2 technikus és 1 munkas vett részt. Az ujitasért 22 milliot
kaptak. Szamitsuk ki, hogy melyik hany lejt kapott, ha tudjuk, hogy a mérnok haromszorosat
a munkasénak, a munkas pedig kétszeresét a technikusénak!

Ot csalad egy kirandulasra indulva koltdpénznek rendre a kovetkezd dsszegeket viszi: 900 lej,
1200 lej, 1150 lej, 1400 lej és 1000 lej. Minden csalad ugyanannyit kolt, és a hazatérésnél
megallapitjak, hogy 6sszesen 1400 lejiik maradt. Hany lejt koltottek csaladonként €s melyik
csaladnak mennyi pénze maradt?

Zolinak 35 leje van, Istvannak 8 leje. Mindenik kap naponta 1-1 lejt. Hany nap mulva lesz
Zolinak kétszer annyi pénze, mint Istvannak?

Harom ladaban 0sszesen 90 alma van. Ha a masodik ladaboél attesziink 3 almat az elsébe,
akkor ott 4 almaval lesz tobb, mint a masodik ladaban. Ha a masodik ladabodl attesziink 5
almat a harmadik ladaba, akkor a masodik ladaban 15 almaval lesz tobb, mint a harmadik
ladaban. Szamitsuk ki, hany alma van az egyes ladakban!

Két tartaly koziil az egyikben 80 I viz, a masikban 350 I viz van. Percenként 5 1 vizet t6ltiink
mindenikbe. Hany perc mulva lesz a masodik tartalyban haromszor annyi, mint az els6ben?

Egy négyzet alaku szoba padldjat négyzet alaku burkoldlapokkal fedetik be ugy, hogy
egyetlen lapot se kelljen elvagni. A csempés el6szor a szélén korben rakta le a lapokat
egysorosan ¢és ehhez 56 lapot hasznalt fel. Hany darab lap kell az egész padl6 burkolasahoz?

Ha egy négyzet oldalhosszat 4 cm-rel noveljiik, akkor a négyzet keriilete az eredeti keriilet
haromszorosara nd. Adjuk meg az eredeti négyzet oldalhosszat!

Anninak és Panninak 18 ceruzaja van. Ha Anni adna két ceruzat Panninak, akkor egyenld
szamu ceruzajuk lenne. Hany ceruzajuk van a lanyoknak kiilon — kiilon.

Harom kosar almabol Osszesen 296 kg almat adtak el. Az els6é kettébdl ugyanakkor
mennyiséget adtak el, a harmadikbdl pedig 28 kg-mal tobbet, mint az elsé kett6bol dsszesen.
Hany kg almat adtak el a kosarakbol kiilon-kiilon?

Harom személynek Gsszesen 850 piculdja van. Ha mindegyik személy ugyanannyit koltene,
akkor az elsének 280, a masodiknak 150, a harmadiknak pedig 45 piculaja maradna. Mennyi
pénziik volt eredetileg kiilon-kiilon?

Egy viragiizletbe 240 szal viragot hoztak. Haromszor tobb rozsat hoztak, mint liliomot és 8

szallal kevesebb szegfiit, mint rozsat és liliomot Osszesen. Hany viragot hoztak az lizletbe
kiilon-kiilon?
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25.

26.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

Harom polcon 144 kényv van. Ha az elsé polcrol 15 konyvet attesziink a masodik polcra,
akkor egyenld szamu konyv lesz a két polcon, amely szam fele a harmadik polcon levd
konyvek szamanak. Hany konyv volt eredetileg a polcokon?

Harom osztalyban Osszesen 84 tanuldé van. Ha az elsé osztalybol elmenne 5 tanuld és a
harmadik osztalyba 2 tanulod jonne, akkor mindenik osztalyban ugyanannyi tanuld lenne.
Héany tanul6 volt az osztalyokban eredetileg?

Anni 26 feladatot oldott meg, Panni 6 feladatot. Mostantdl kezdve mindketten két-két
feladatot oldanak meg naponta.. Hany nap mulva lesz Anninak kétszer annyi megoldott
feladata, mint Panninak?

Egy turistahdzban harom személy a szallasért Gsszesen 45000 lejt fizetett. Az elsé 2, a
masodik 3, a harmadik 4 éjszakat aludt a turistahdzban. Hogyan oszlik a fizetség?

Egy negyed nap harmadéanak a felében hany o6ra van?

Euler (1707 — 1783) feladata. Egy apa 1600 koronat hagyott harom fiara. A végrendeletében
meghagyta, hogy a legidosebb fia jussa 200 koronaval tobb legyen a kdzépsoénél; a kozépsdé
pedig 100 koronaval tobb legyen, mint a legfiatalabbé. Szamitsd ki mindegyikiik részét!

Két osztalyban 62 tanuldé van. Amennyiben az elsé osztalybol atiratkozna harom tanulo a
masodik osztalyba, ugy a két osztalyban ugyanannyi tanul6é lenne. Hanyan vannak most az
egyes osztalyokban?

Két osztalyban 47 tanuldé van. Amennyiben két tanuld a masodik osztalybol atmegy az elsdbe,
ugy a két osztaly létszamanak kiilonbsége 1 f6 lesz. Hanyan vannak most az egyes
osztalyokban?

Egy tanulo egy 110 oldalas regényt négy nap alatt olvasott el Ugy, hogy minden nap egy
oldallal tobbet olvasott, mint az el6z6 napon. Hany oldalt olvasott naponként a tanul6?

Egy kosarban most 6tszor annyi barack van, mint alma. Ha kivennénk 14 barackot €s
betennénk a kosarba még két almat, akkor a kosarban haromszor annyi barack lenne, mint
alma. Hany barack és hany alma van most a kosarban?

35. Egy szam negyede felének a harmada 4. Adjuk meg a szamot!

36. Két azonos hossziisagu, hengerbe csavart, ragasztészalagunk van. Miutan az elsé hengerrdl
letekertiink 36 centimétert, illetve a masodikrol 50 centimétert, az els6é hengeren kétszer annyi

ragasztdszalag maradt, mint a masodik hengeren. Milyen hosszu ragasztoszalag volt kezdetben
egy hengeren?

37. Két természetes szdm Osszege 79, a hanyadosuk 8. Mekkora a két szam osztdsi maradéka?
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38. Két vazaban Osszesen 36 rozsa van. Ha attennénk az els6 vazabol a masodikba 2 rézsat, akkor a

masodik vazaban haromszor annyi rozsa lenne, mint az elsé vazaban. Hany rézsa van az egyes
vazakban?

39. Andrasnak és Bélanak 0Osszesen 156 kitlizéje van. Hany kitlizéjiikk van kiilon-kiilon, ha
Andrasnak 48 kitlizovel tobb van, mint Bélanak?

40.

41.

42.

43.

44,

45.

46.

47.

48.

49.

50.

51.

52.

Anna és Bogi egyiitt 93 kg, Anna és Cili egylitt 95 kg. Anna 3 kg-mal sulyosabb, mint Bogi.
Mennyi a lanyok tdmege kiilon-kiilon?

Két kosarban 6sszesen 44 alma van. Az els6 kosarbol attesziink a masodik kosarba 7 almat, igy
most a masodik kosarban 5-tel tobb alma van, mint az elsé kosar almai szamanak kétszerese.
Eredetileg hany alma volt az egyes kosarakban?

Két dobozban csoki bonbont tartok, dsszesen 45-6t. Miutan az egyikbdl elfogyasztottam 5
csoki bonbont, a masodikbol meg 10-et, a két doboz tartalma azonos lett. Eredetileg mennyi
csoki bonbon volt az egyes dobozokban?

Az udvaron egy osztaly tanuldi jatszanak. Ha a fiuk negyede elhagyja az udvart, ugy ott 24
didk marad. Amennyiben a lanyok negyede megy be az osztalyba, az udvaron 25 didk marad.
Hany fit és hany lany volt eredetileg az udvaron?

24 komancs indiansorban haladnak. Kék Szellé a hetedik, Tarka Solyom az utolsé a sorban.
Hany komancs van Kék Szell6 és Tarka Solyom kozott?

Aniké ¢és Ferkd egy-egy csokor viragot kapott, Aniko 22 szallal tobbet. Anikod 3 szal viragot
Feroknak ad. Most mennyivel van tobb viragszala Anikénak?

Egy szamot 12-vel névelve egy masik szam haromszorosat kapjuk. A két szam kiilonbsége
40. Hatarozzuk meg ezt a két szamot!

Két szam 0sszege 64, osztasi hanyadosuk 3, a maradék 4. Melyik ez a két szam?

Két szam 6sszege 196. Adjuk meg a két szamot, ha tudjuk azt, hogy az egyik szam 32-vel
nagyobb a masik haromszorosanal!

Anninak, Panninak és Fanninak egyiitt 846 bélyege van. Panninak néggyel tobb van, mint
Anninak és kétszer tobb mint Fanninak. Hany bélyegiik van kiilon-kiilon?

Két szam 6sszege 170. Ha az els6 szamhoz 12-t adunk, és a nagyobb szambol levonunk 10-et
ugy két egyenld szamot kapunk. Melyek voltak az eredeti szamok?

Egy konyvtar harom polcan 478 konyv van. A masodik polcon 50-nel kevesebb konyv van,
mint az elsé polcon, és kétszer kevesebb kdnyv, mint a harmadik polcon. Hany kdnyv van az
egyes polcokon?

Az iskola harom osztalydban 105 gyerek van beiratkozva. Ha az elsé osztalybol 3 gyerek
atmenne a masodik osztalyba és egy gyerek a harmadik osztalyba, akkor az osztalyok
l1étszama egyenlé lenne. Hany gyerek jar az egyes osztalyokba?
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53.

54.

55.

56.

57.

58.

59.

60.

61.

Ferinek 7-szer tobb bélyege van, mint Sanyinak. Ha Feri 18 bélyeget adna Sanyinak, akkor
egyenld szamu bélyegiik lenne. Hany bélyegiik van a gyerekeknek?

Héarom szam 6sszege 717. A masodik 3-szor nagyobb, mint az els6, és 10-zel kisebb, mint a
harmadik. Hatarozzuk meg a szamokat!

Két szam Osszege 64. A nagyobbikat a kisebbikkel elosztva a hanyados 3 a maradék 4. Adjuk
meg a két szamot.

Anninak 7-szer annyi bélyege van, mint Panninak. Ha Anni ad Panninak 18 bélyeget, akkor
azonos szamu bélyegiik lesz. Hany bélyegiik van egyenként a gyerekeknek

Harom szam Gsszege 717. A masodik haromszor nagyobb, mint az els, és 10-zel kisebb a
harmadiknal. Melyik ez a harom szam?

Hat évvel ezeldtt Beata édesapja és édesanyja életkoranak kiilonbsége egyenlé volt az 6
¢letkoraval. Jelenleg az édesanyja haromszor idésebb a lanyanal Az édesapa 34 éves. Hany
¢ves Beata? Hat az édesanyja?

Mihaly haromszor tobb feladatot oldott, mint Anna. Ha Mihaly 4 feladattal tdbbet oldott
volna meg, akkor 22 megoldott feladata lenne. Hany feladatot oldott meg Anna?

Egy iskolaban harom harmadik osztalyba 6sszesen 105 gyerek jar. Ha az elsébdl a masodikba
atiratkozik 3 gyerek, és az elsobdl a harmadik osztalyba egy gyerek iratkozik at, akkor azonos
szamu gyerek lesz az egyes osztalyokban beiratva. Hany gyerek van beirva most az egyes
osztalyokba?

Hatarozzuk meg azt az 6t szamot, amelyekrdl a kovetkezoket tudjuk:
a. az els6 a masodik kétszerese,

a masodik 54-gyel nagyobb, mint a harmadik,

a harmadik 60-nal kisebb, mint a negyedik,

a negyedik haromszor nagyobb, mint az 6tddik,

oo T

a negyedik és 6todik szam 6sszege 1080.
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2. FEJEZET

HIPOTEZISEK MODSZERE

Els6 megkdzelitésben feltételezziik, hogy a keresett szamu tanulobol, kacsabol, bankjegybdl, stb. egy
adott n szam all a rendelkezésre. Elvégezziik az ellendrzé szamitasokat, amely altalaban egy adott &
nagysagt hibat jelez (feltételezve, hogy nem talaltuk ki a keresett n szamot). Altaldban eggyel noveljik a
keresett szamot, azaz n helyett n+17-t vesziink, jra elvégezziik az ellen6rz6 szamitasokat és megvizsgaljuk,
hogy a hiba, a szamitott k értéke, mennyivel nétt vagy csokkent. A hiba valtozasabol kovetkeztetiink az n
érték sziikséges valtozasaira.

MEGOLDOTT FELADATOK
1. Egy osztaly tanuldit, ha kettesével iiltetjiik a padokba, akkor egy iires padunk marad. Ha harman
iilnek a padokba, akkor 7 pad iiresen marad. Hany tanul6 és hany pad van az osztalyban?
Megoldas:
Feltételezziik, hogy 10 padunk van az osztalyban.
Tekintsiik a kovetkezd tablazatot:

1. tablizat
Nr. Padok Kettesével iiltetiink Harmaséval iiltetiink Hiba
feltételezett
szdma
1.| 10 Gyerekek szama: 9 x 2=18 | Gyerekek szama: 18-9=9
Egy pad iiresen maradt. 3x3=9
10-3=7
Hét pad iiresen maradt
2.0 11 Gyerekek szama: 10 X 2 = | Gyerekek szama: 20-12=8
20 4x3=12
Egy pad iiresen maradt 11-4=7
Hét pad iiresen maradt

Eszrevessziik, hogy amennyiben a padok szdma egy egységgel nétt, a hiba is egy egységgel
csokkent. Eszrevessziik tovabba, hogy 8 egységgel kellene csokkennie a hibanak, igy természetes,
hogy a gyerekek szamanak is 8 egységgel kellene ndvekednie.

11+8=19 Gyerekek szama: 18 x 2=36 | Gyerekek szama: 36-36=0

Egy pad iiresen maradt. 12 x3=36

Hét pad iiresen maradt

Tehat: a gyerekek szama 36, a padok szama 19.
Proba: 36:2=18

19-18 =1
36:3=12
19-12="7.0

2. Egy személy 320 lejt fizetett 50 és 10 lejes bankjegyekkel. Hany 50-es és hany 10-es bankjegyet
hasznalt, ha 6sszesen 12 bankjeggyel fizetett?

Megoldas:
Feltételezziik, hogy 12 darab 10 lejes bankjeggyel fizettiink. Ebben az esetben 12 X10 = 120 (1.
abra).

25



10 10 10 .| 10 10 10
m» @ B . op - @

1. abra

Még 320 — 120 =200 lejiink maradt, amit ki kell fizetniink, 50 lejes cimletekben, azaz a kifizetett
10 lejes cimletek egy részét “feljavitiuk” 50 lejes cimletekre ugy, hogy a 10-es értékhez hozzaadunk
még 40-t. Miutan 200 lejiink maradt kifizetetlen, 200:40=5, tehat 5 cimletet feljavitanunk 10-r6l
50-re.

40 40 40 40

+ + + +

10 10 10 10 10 10

(1) 2) (3) we (O ... (A (12)

50 50 50 50 10 10 10

(1) ) 3) ) 6 .. a1 12
2. abra

Az abrabol is lathato, hogy 5 cimletlink 50-es és 12 - 5 = 7 cimletiink 10-es.
Proba:5-50+7-10=250+70 = 320.0

Egy tanul6 17 kérdésre valaszolt. Minden jo valaszra 8 pontot kapott, a hibas valaszokra 2 pontot
veszitett. Hany kérdésre valaszolt helyesen, ha 6sszesen 116 pontot gyiijtott?

Megoldas:

Feltételezziik, hogy a didknak minden valasza helyes volt.

Tekintsiik a kovetkez6 tablazatot:

2. tabldzat
Nr. J6 valaszok Rossz valaszok | Pontszam Hiba
feltételezett szama szama
1 17 0 17 X 8 =136 136—116 =20
2 16 1 16 X 8 —1 x2=126 | 126 -116=10

Eszrevess;ﬁk, hogy ha egy egységgel csokkentjiik a jo valaszok szamat, a hiba tiz egységgel
csokken. 1gy, ha még egy egységgel csokkentjiik a jo valaszok szamat, akkor a hiba nulla kell
legyen.

3 |15 |2 | 15x8-2x2=116 | 116—-116=0

Tehat a jo valaszok szama 15, a rossz valaszok szama 2.
Proba: 15-8-2-2=116. o
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4. Egy udvaron tyukok és nyulak vannak, ezeknek Osszesen 43 fejiik és 124 1abuk van. Hany tyuk és

hany nyul van az udvaron?

Megoldas: Tudjuk, hogy jo esetben a tytikoknak két 1aba van, a nyulaknak négy, illetve minden
allatnak egy feje van. Feltételezziik, hogy az udvaron csak tytukok vannak, ebbdl kovetkezik, hogy
kezdetben 43 fejjel és 43 -2 = 86 labbal szamolunk.

?9@ 7

(e+1y - (43)
3. abra

A feladat adatai szerint maradt még 124 — 86 = 38 labunk, amit kettesével kell kiosztanunk.
38:2=19, tehat 19 kétlabu allat fog kapni még két 1abat, azaz az abran k helyét 19 valtja fel.

(’)

Q:?\ @%)\_ R

\

(19) (’0) . (43)

4. abra

Tehat 19 nyul és 43 -19 = 24 tytk van az udvaron.
Proba: 19 -4 +24-2 =76+48=124.0

5. [Egy farakasban 2000 darab tolgyfa gerenda és feny6 gerenda van. Ezek egyiittes tomege 67500 kg.
Egy feny6 gerenda tomege 30 kg, a tolgyfa gerendaé 45 kg. Melyik fajtabol hany darab van a
farakasban?
Megoldas:
Feltételezziik, hogy mind a 2000 gerenda feny6fabol késziilt.
Tekintsiik a kovetkezo tablazatot:

3. tablazat
Nr | Feny6 gerendak | Tolgyfa gerendak | Tomeg Hiba
feltetelezett szama
szdma
1 2000 0 2000-30 = 60000 67500—60000=7500
21990 10 1990-30+10-45=60150 | 67500—60150=7350

Eszrevessziik, hogy miutan a fenyé gerendak szdma tiz egységgel csokkent, a hiba 150 egységgel
csokkent. 7500:150=50, tehat 2000-r61 2000-50-10=1500-ra kell csdkkenteni a fenyd gerendak
szamat ahhoz, hogy a hiba nullara csdkkenjen.

3 1500

| 500

| 1500-30+500-45=6750

0 | Hiba 67500—67500 =0

Tehat a farakasban 1500 feny6 gerenda és 500 tolgyfa gerenda van.o
A proba tulajdonképpen a harmadik sor harmadik cellajanak tartalma.
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KITUZOTT FELADATOK

10.

11.

12.

13.

Egy sor vazank és virdgunk van. Ha a virdgokat harmasaval tessziik a vazakba, akkor 5 virag marad
vaza nélkiil, ha a viragokat 6tosével rakjuk a vazakba, akkor 3 vaza marad virag nélkiil. Hany szal
viragunk van? Hany vazank van?

Nagyevd négy kalacsot eszik meg, ha csak kicsit éhes, hetet, ha nagyon éhes. Nagyevo
megallapitja, hogy az elmult kilenc napon pontosan 39 kalacsot evett meg. Hanyszor volt nagyon
¢hes Nagyevo az elmult 9 napon?

Lali 10 mérkézést jatszott Palival. A gybézelemért 3, a dontetlenért 1, a vereségért O pont jart.
Osszesen hany dontetlen mérkdzés lehetett, ha ketten egyiitt dsszesen 27 pontot szereztek?

Ha a viragokat harmasaval teszik vazakba, megmarad 6 szal virag. Ha négyesével teszik a vazakba,
2 vaza marad iiresen. Hany vaza és hany szal virdg van?

Egy osztalyteremben a tanulok kettesével iilnek a padokban, de még igy is iiresen marad egy pad.
Egyszer egy el6adas alkalmaval a tanité nénivel egyiitt harmasaval iiltek be a padokba, igy 6 padot
tudtak felszabaditani. Hany tanulé jart az osztalyba, és hany pad volt a teremben?

Hany tanul6 van abban az osztalyban, amelyben, ha egy fiibol és egy lanybodl allo csoportokat
alkotnak, akkor 8 lany nem keriil be a csoportokba, ha olyan csoportokat alkotnak, melyek 3
lanybol és egy fiubol allnak, akkor 4 fit marad ki a csoportokbdl?

Andris egy 20 kérdésbdl allo versenyen vesz részt. 8 pontot kap minden helyes valaszért, 5 pontot
veszit minden hibas valaszért, 0 pontot kap, ha nem valaszol. Osszesen 13 pontja van. Hany vélasza
volt helyes?

Ferinek 9 darab papirja van. Néhanyat haromba vag, igy dsszesen 15 darab papirja lett. Hany darab
papirt vagott haromba Feri?

Egy tombhazban 14 lakrész van, kétszobas és haromszobas lakasok. Ha a tombhazban 37 szoba
van 0sszesen, hany kétszobas és hany haromszobas lakas van?

Egy szal rozsa ara 7 lej, egy szal kardviragé pedig 4 lej. Hany rozsat és hany kardviragot vasarolt
az a személy, aki 69 lejt fizetett 12 szal viragért?

Egy autdban 0sszesen 30 lada sargabarackot és Gszibarackot szallitottak, ennek a szallitmanynak
az 0ssztomege 276 kg. Egy lada Gszibarack tomege 8 kg, egy lada sargabarack tomege pedig 10

kg. Hany lada, kiilonb6z6 tipust, barackot szallitottak?

Csaba 27 bélyeget vasarolt, amely 156 lejbe keriilt. Ha egy nagy bélyeg ara 8 lej és egy kis bélyeg
ara 3 lej, szamitsatok ki, hany nagy bélyeget és hany kis bélyeget vasarolt?

Egy iskolaba 60 széket és asztalt hoztak, amely 8928 lejbe keriilt. Egy sz&k ara 108 lej, egy asztalé
pedig 210 lej. Szamitsatok ki, hany széket és hany asztalt hoztak az iskolaba!
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14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

26.

Egy gylimdlcsds kosarban haromszor tobb szilva van, mint alma. Az asztalnal 4 személy iil,
mindenik kivesz egyet-egyet a kosarbol. Igy a kosarban negyedannyi alma marad, mint szilva.
Hény darab alma és hany szem szilva volt a kosarban eredetileg?

18 pénzdarab van a zsebemben, csupa 2 és 5 forintos. Ha annyi 6t6som lenne, mint ahany kettesem
van, ¢s annyi kettesem, mint ahany 6t6s6m, akkor kétszer annyi pénzem lenne, mint amennyi van.
Mennyi pénzem van?

Egy szobaban csak harom- €s négylabu székek vannak. Ha mindegyikre raiil egy-egy kétlabu
ember, és mas nincs a szobaban, akkor 0sszesen 39 labat szamolhatunk itt 6ssze. Osszesen hany
sz€k lehet ebben a szobaban?

Hét dobozba 6szibarackot tettek. Az els6 dobozba valamennyit, minden kdvetkezébe pedig 3-mal
tobbet, mint az elézObe. Igy az utols6 dobozba kétszer annyi Oszibarack keriilt, mint az elsébe.
Hany 6szibarackot tettek az egyes dobozokba?

Egy iizletben 210 kg almat adtak el két fajtabol, és igy ebbdl a bevételiik 256 lej volt. Az egyik
fajta alma ara 1,3 lej/ kg, a masik fajtaé¢ 1,1 lej/kg. Szamitsuk ki az eladott almamennyiséget
fajtanként.

Egy kg cukor ara 1 lejjel tobb, mint 1 kg liszt ara. Ha egy haziasszony az 6sszes pénzére cukrot
venne, ez 17 kg-ra lenne elég, és még maradna 4 leje. Ha minden pénzére lisztet vasarolna, akkor
20 kg lisztet tudna megvenni. Hany lejbdl vasarolhatott a hdziasszony?

Egy eldadasra 415 belépojegyet adtak el 4, illetve 6 lejes jegyeket. A jegyekért 2160 lejt fizettek.
Melyik fajtabdl hany jegyet adtak el?

Egy osztalyteremben, ha a tanulok kettesével iilnek be a padokba, 9 tanulonak nem jut hely. Ha
harmasaval iilnek a padokba, akkor 7 pad liresen marad és egy padban egy tanuld fog iilni. Hany
tanulo6 és hany pad van?

Egy fizika versenyen 5 pontot adnak minden jol megoldott feladatért €s levonnak 3 pontot minden
elrontott feladat esetén. Egy tanuldénak 10 feladatot kellett megoldania és erre 26 pontot szerzett.
Hany feladatot oldott meg helyesen?

Egy gazdasagi udvaron tytikok, rucak és juhok vannak, dsszesen 100-an. Tudva, hogy 280 labat
szamlalhatunk és, hogy a rucak szama harmada a tytikokénak, szamitsuk ki az egyes allatok szamat.

Egy matematika teszt 10 kérdésbol all. Minden helyes valaszért 10 pont jar, a rossz valaszokért 3
pontot vonnak le. Julcsi minden kérdésre valaszolt, és igy 61 pontot szerzett. Hany kérdésre
valaszolt helyesen?

Két szam szorzata 24. Amennyiben az egyik szadmot 2-vel noveljik, a szorzat 12- vel né. Adjuk
meg a két szamot.

Egy tidiil6hajo 159 kabinjanak minden helyét elfoglalta a 379 utas. A fiilkék 2, 3 és 4 személyesek.

A hajoén nyolcszor annyi kétszemélyes fiilke van, mint négy személyes. Hany fiilke van az egyes
fajtakbol?
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27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

Egy 30 fiabdl és lanybdl allo csoport 186 kg erdei gyiimolesot gyiijtott. Ha tudjuk, hogy a lanyok
egyenként 8 kg gylimolcsot gyljtottek, a fink pedig 5 kg-ot, szamitsuk ki hany fiu és hany lany van
a csoportban.

Tobb gyerek egy labdat szeretne vasarolni. Ha mindenik gyerek 2,5 lejt adna, akkor 5 lej hidnyozna
a labda arabol. Ha mindenik 3,5 lejt adna, akkor 4 lejjel tobb pénz gylilne a sziikségesnél. Hanyan
vannak a gyerekek, és mennyibe keriil a labda?

Egy osztalyba 30 gyerek jar, tobb a fitl, mint a lany. Egyik sziinetben a lanyok egy-egy linzert, a
fiuk egy-egy pogacsat vettek. Mindkét siitemény egész szamu forintba keriilt. Ha a lanyok vettek
volna pogacsat és a fiuk linzert, akkor az osztaly 6sszesen 2 forinttal kevesebbet koltott volna. Hany
fia és hany lany jar ebbe az osztalyba?

Andrea hazi feladatot kapott, amit egy bizonyos nap utan be kell, mutasson az iskolaban. Ugy
szamolja, hogy ha 8 feladatot oldana meg minden nap, akkor 4 feladat megoldatlan maradna, igy
elhatarozza, hogy 11 feladatot fog megoldani, igy két szabad nap marad és egy nap csak egy
feladatot kell megoldania. Hany feladatot oldott meg Andrea, és hany nap alatt oldotta meg ezeket?

15 CD-nk van. Egyes CD-ken két dalt rogzitettiink, mas CD-ken 5 dalt rogzitettiink. Osszesen 54
dal keriilt rogzitésre. Hany 2 dalos és hany 3 dalos CD van?

Egy farmon 36 tehén van. Ha a takarmanyt 5 kg/nap fejadagokban fogyasztjak, akkor 5 nappal
hamarabb elfogy, mintha 4 kg/napos fejadagokban fogyasztanak. Szamitsuk ki hany kg takarmany
volt.

Egy kisfii pokokat és cserebogarakat gyiijtott Ossze, Osszesen 8 darabot. (A poknak 8, a
cserebogarnak 6 laba van.) Mennyi ebbdl a pok és mennyi a cserebogér, ha 6sszesen 54 labuk van?

Régi kinai feladat: Egy kalitkaban nyulak és facanok vannak. Az allatoknak 6sszesen 35 fejiik és
94 1abuk van. Hany nytl és hany facan van a kalitkaban?

Jozsinak sziiletésnapja van. Osztalytarsait egy zacskobol pralinéval kindlja. Jozsi kiszamolta: ha
két pralinét ad minden osztalytarsanak, akkor 17 darab pralinéja megmarad, viszont ha harom
pralinét oszt ki, akkor 15 osztalytarsnak csak 2-2 praliné jut. Hany gyerek van a Jozsi osztalyaban,
¢és hany szem praliné volt eredetileg a zacskdban.

Egy szalloda 12 szobajaban 32 férdhely van. A szobak 2, illetve 3 dgyasok. Hany 2 agyas és hany
3 agyas szoba van a szallodaban?

Van egy bizonyos szamu dobozunk és egy bizonyos szamu ceruzank. Ha minden dobozba 10
ceruzat helyeznénk, akkor 6 doboz iiresen maradna, és egy dobozba 9 ceruza kerililne. Amennyiben
6 — 6 ceruzat helyeznénk egy-egy dobozba, Uigy 3 ceruza a dobozokon kiviil maradna. Hany
ceruzank és hany dobozunk van?

Zoli a zeneiskola folyosdjan haromlabu és négylabu székeket szamlalt, 6sszesen 16-ot. A 16
szé€knek 54 laba volt. Hany szék volt haromlabu, hany négylaba?
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39.

40.

41.

42.

43.

44.

45.

46.

47.

48.

Egy feladatcsoport 11 kérdésbdl all. Egy helyes valasz 9 pontot ér, egy helytelen valaszért 3 pontot
vonnak le.

a. Albi négy kérdésre valaszolt helyesen. Hany pontot kapott?

b. Ferkonak 51 pontja van. Hany helyes valasza volt?

c. Lehetséges 0 pontot kapni? Indokoljuk a valaszt!

Egy teremben, ahol csak gyerekek €s négylabu székek vannak, 20 fejet és 144 labat szamoltunk.
Héany széken nem iil gyerek, ha minden széken legfeljebb egy gyerek il?

Meseorszag egyik szigetén élnek a negyvenlabuak és a haromfeji sarkanyok. Tudjuk, hogy
Osszesen 26 fejiik van és 298 labuk. Minden negyvenlabuinak egy feje van. Hany laba van egy
haromfejii sarkanynak?

Egy informatika laborban tobb asztal van, minden asztalon ugyanannyi szamitogép. Ha két diak il
egy asztalhoz, ugy 9 didk allva marad. Ha négy diak il le egy asztalhoz, akkor két asztal iiresen
marad. Ebben az esetben minden didknak jut egy-egy szamitogép. Adjuk meg a diadkok, asztalok
¢és szamitogépek szamat.

Egy raktarban 45 iires lada van. Vannak 12 kg-os ladak, amelyekben 12 kg élelmiszert lehet tarolni,
illetve 16 kg-os és 25 kg-os ladak. A 12 kg-os ladak szdma néggyel kisebb a 16 kg-os ladak
szamanak haromszorosanal. A 45 ladaba 697 kg élelmiszert lehet tarolni. Hatarozzuk meg az egyes
ladak szamat.

Egy katonai egység 18 katonaja céllovészeten volt. A céllovészeten egy harom koncentrikus korbol
allo céltablat kellett eltalalni. Ha a legbelsé korbe talal a 16v0, akkor tiz pontot kap, ha a kézépsdbe,
akkor 6 pontot kap, ha meg a harmadik, legkiilsé korbe talal a 16vé akkor 2 pontot kap. Minden
katona 10-szer 16tt. Hazafele megallapitottak, hogy 0sszesen 40-szer talaltak a masodik korbe, 40
lovés nem érte a céltablat, és 40 [6vés az els6 vagy a harmadik korbe talalt, és igy 920 ponttal tértek
haza a 16vészetr6l. Hany 16vés talalt az els6 korbe? Hat a harmadikba?

Egy szigeten 7- és 11-fejli sarkanyok élnek. Hany sarkany ¢l a szigeten, ha 6sszesen 118 fejiik van?

Nagyivo étkezéskor 5 akd vizet iszik meg, ha nem szomjas, és 7 akot, ha szomjas. Nagyivo
kiszamolta, hogy 0sszesen 39 akoé vizet ivott meg. Hany nap alatt itta meg ezt a vizmennyiséget, és
hanyszor volt szomjas? Lehetséges tobb megoldas?

Hogyan tudunk 9 és 24 tallér névértékt pénzérmékkel 70 tallért kifizetni?

Két vadasz tart hazafelé a vadaszatrol. Talalkoznak egy kirandulasrol hazatéré osztallyal. A
gyerekek megkérdezik toliik, hogy hany vadat 16ttek.
Az egyik igy felelt:
—  Mindketten ugyanannyi vadat teritettiink le. En ugyanannyi foglyot 16ttem, mint ahany nyulat
a tarsam, mas allatot pedig nem ejtettiink el!
A masik azt mondja:
—  En megszamlaltam a labukat, és gy taldltam, 48 1abuk van Gsszesen!
Azt nem arultak el, hogy mindketten I6ttek-e¢ nyulat, illetve foglyot. Hany vadat 16ttek
Osszesen, €s ebbdl mennyi a nyul, és mennyi a fogoly? Mi lehet a zsakmanyuk kiilon-kiilon?
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3. FEJEZET

A FORDITOTT UT MODSZERE

A modszere lényege, hogy a feladat leirasaban szerepl6 pq, p,, ..., Py aritmetikai miiveleteket
figyelembe véve, a végeredménybdl kiindulva a feladat adataira a Dy, Dr_1,...D; miveleteket
alkalmazzuk, a leirt sorrendben, figyelembe véve, hogy a p, mivelet a p; miivelet forditott, inverz,
mivelete.

MEGOLDOTT FELADATOK

1. Gondoltam egy szamot, hozzdadtam 5-6t, elosztottam 6-tal ezutdn hozziadtam 4-et, utana
megszoroztam 2-vel, végiil kivontam 9-et és végeredményként 9-et kaptam. Melyik szamra
gondoltam?

Megoldas: a feladat megoldasara rakjuk sorba a feladatot leir6 mondatokat, miiveletenként:
a) ,, Gondoltam egy szamot”
b) ., hozzaadtam 5-ot”
c) , elosztottam 6-tal”
d) ,, hozzaadtam 4-et”
e) ,, megszoroztam 2-vel”
f) , kivontam 9-et”
g) ,,végeredmeényként 9-et kaptam”
A pontokat olvasva, keressiik meg az abran a megfeleld miiveletet (1. abra). A feladat direkt
leirasa balrol jobbra a nyilak iranyaban halad. A megoldas jobbrol balra halad, az els6 téglalap fele,
minden visszalépésnél a szemben 1év0 miivelet ellentettjét (pld. szorzas helyett osztas) alkalmazzuk.

+5 16 +4 X 2 -9
szam : > szam szam : P> szam : »  szdm : szam
25 |« : 30 |« : 5 < 9 <ﬁ 18 | 9
-5 X 6 —4 12 +9
1. abra

A feladatot ett6l kezdve igy oldjuk meg, hogy a végeredményre alkalmazzuk a visszafele olvasott
pontokban (f, e, d...) leirt miiveletek kiegészito miiveleteit (6sszeadas helyett kivondst, szorzas helyett
osztast). Példaul: kivontam 9-et helyett a hozzaadtam 9-et, megszoroztam 2-vel helyett osztottam 2-vel.
Az abra szemlélteti az oda-vissza miiveleteket. Amennyiben az oda miveleteket is abrazoljuk, tigy a
visszafele ut miiveletei is konnyebben beallithatjuk.

Megjegyzés: Ajdanlatos az egyes pontokban leirt miiveleteket olvasva, rajzolni az dbrat, igy mindenki
szamara érthetobb lesz a megoldds.
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2. llonka az els6 nap elkdltotte pénzének felét, a masodik nap a meglévd pénzének harmadat, a
harmadik nap a meglévé pénz felét, negyedik nap a meglévd pénz egyharmadat, igy 24 tallérja

maradt. Hany tallérja volt eredetileg llonkanak?

Megoldas: Sorba rakjuk a feladatot leiré6 mondatokat (2. abra):
a) ,.elkoltotte pénzének felét”
b) ,elkéltotte pénzének harmadat”
c) ,.elkoltotte pénzének felet”
d) ,.elkoltotte pénzének harmadat”
e) ,;maradt 24 taller’

Lelkoltotte pénzének
felét”

Pénz

Lelkoltotte pénzének

harmadat”

L~

Lelkoltotte pénzének elkoltotte
harmadat” pénzének felet”
N » Pénz » Pénz
2. abra

24 tallérja. Nos, ez a 24 tallér egy bizonyos dsszeg kétharmada:

»| Pénz

Az 1t visszafele egy kicsit koriillményesebb. Miutan [lonka elkototte a pénzének harmadat, maradt még

az egy bizonyos pénzdsszeg kétharmada (5. abra).

36

36

5. abra
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12 12
3. abra
Tehat, az utolsé napon llonka 12 tallért koltott
»elkoltotte pénzének elkoltotte pénzének Lelkoltotte Lelkoltotte pénzének
felét” harmadat” pénzének felét” harmadat”
Pénz N » Pénz » Pénz V »| Pénz
216 108 72 36 24
+ 108 +36 + 36 +12
4. abra

Az éabra tovabbrajzoldsakor feltessziik magunknak a kérdést: minek a fele 36?7 A valasz természetesen
72, illetve most Ilonka “visszakapja” az elkoltott 36 tallért. A tovabbiakban a 72 tallérrol tudjuk, hogy




Megallapitjuk, hogy az elkdltott egyharmad az 36 tallér (5. abra), igy az els6 nap utan Ilonkénak 108
tallérja volt. Miutan a 108 tallér egy bizonyos pénzisszeg fele, konnyen belathato, hogy az eredeti
Osszeg 108 + 108=216 tallér volt.o

3. Egy anya néhany almat rakott az asztalra és azt mondta a harom fianak, hogy osszak el
egyenlden egymas kozt, amikor hazajonnek az iskolabol. El6szor Istvan érkezett haza, elvette
az almak 1/3-at és elment. Utana Péter jott meg, és nem tudva arrdl, hogy Janos mar elvett
bizonyos szamu almat, elvette az asztalon maradt almak 1/3-at és elment. Végiil megérkezett
Janos és 6 is a megmaradt almak 1/3-at vette magahoz. Természetesen 6 sem tudott arrol, hogy
testvérei mar vettek az almabol. Szamitsatok ki hany almat hagyott az anya az asztalon, ha
Janos 4 almat vett el?

Megolddas (6. abra):
- Istvan az almak harmadat vitte el
- Péter a maradék harmadat vitte
- Janos a maradék harmadat, ami 4 almat jelentett

Istvan az almak Péter a maradék Janos a  maradék
harmadat vitte el harmadat vitte harmadat, ami 4 almat
—\/ jelentett
alma » alma | alma » alma
27 | 18 < 12 < ]

1T U — 1T

+9 +6 +4

6. abra

Amennyiben Janos 4 almat vitt el, és 4 egy bizonyos mennyiség harmada, hatarozzuk meg az egészet,
illetve a kétharmad részt (7. abra). A 7. abra alapjan, az asztalon 8 alma maradt.

4 4 4

7. abra

Péter az asztalon 1év0 alma harmadat vitte el. A megmaradt kétharmad rész alma szam szerint 12
(8. abra).

6 6 6

8. abra

Miutan 18 a megmaradt kétharmad, az Istvan altal elvitt egyharmad rész az szdm szerint 9 almat jelent,
igy az asztalon az édesanya 27 alméat hagyott.0

4. Négy szamrol a kovetkezoket tudjuk:
a) Az els6é 5-szor nagyobb, mint a masodik;
b) A masodik 5-szor nagyobb, mint a harmadik;
¢) A harmadik 4-szer kisebb, mint a negyedik;
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d) A negyedik 6-szor kisebb, mint 480.
Adjuk meg a szamokat.

Megoldas:
Elkészitjiik a feladat megoldasahoz sziikséges abrat (9. abra):
:5 :5 X 4 X 6
Els6 szam @ »|  Masodik @ »| Harmadik @ Negyedik ﬂ >
szam szam szam
480
500 100 20 80
X5 X5 14 16
9. abra

Az abran lathato az egyes keresett szamok értéke.o

KITUZOTT FELADATOK

1.

Ha egy szamhoz hozzaadjuk a 2/3-at és az igy kapott szambdl kivonjuk az 6sszeg 1/3- at, akkor
10-et kapunk. Melyik ez a szam?

Egy kosarban volt néhdny alma. Anna hozzatett ugyanannyit. Bori ezutan elvette a kosarban
éppen 1évé almak negyedét és még egyet. Ekkor 110 alma maradt a kosarban. Osszesen hany
darab alma volt a kosarban eredetileg?

Egy berendezés felszereléséhez egy tekercs huzalt hasznaltak fel a kdvetkezéképpen: az els6
nap 50 métert és a megmaradt huzal felét, a masodik nap 40 métert és a megmaradt huzal
harmadat, a harmadik nap pedig 30 métert és a megmaradt huzal negyedét, mig végiil a
negyedik nap a megmaradt 90 métert hasznaltak fel. Hany méter huzal volt a tekercsben?

Egy apa minden pénzét gyermekeire hagyta a kdvetkezd végrendelettel: a legiddsebb kapjon
1000 tallért és a maradék egytizedét, a masodik kapjon 2000 tallért és a maradék tizedét, a
harmadik kapjon 3000 tallért és a maradék tizedét, és igy tovabb. Igy minden gyermek
ugyanannyi pénzt kapott. Hany gyermeke és mennyi pénze volt az apanak?

Harom munkas egy munkaért kapott pénzosszeget igy osztotta el egymas kdzott: az elsé az
Osszeg felét és még 21 ezer tallért, a masodik az elsé pénzosszegének felét és még 21 ezer
tallért, a harmadik pedig a masodik pénzosszegének felét és 21 ezer tallért kapott. Hany tallért
kapott kiilon-kiilon mindegyik munkas?
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10.

11.

12.

13.

14.

Panninak volt egy bizonyos 0sszege, amivel vasarolni indult. Az elsé nagyaruhazban elkototte
pénzének harmadat, a masodikban a maradék harmadat, a harmadikban a maradék harmadat, a
negyedik nagyaruhazban még volt 8 tallérja. Hany tallérja volt Panninak a bevasarlo korut elott.

Egy edénybdl el6szor kivessziik tartalmanak a negyedét, masodszor a maradék két kilencedét
¢s még 10 litert, harmadszor pedig a maradék harmadrészét. 40 liter folyadék marad az
edényben. Hany liter folyadék volt eredetileg az edényben?

Egy tolvaj, miutan zsakjat teletomte, kifelé iszkolt egy narancsligetbl. Am szerencsétlenségére
egy oOrrel talalkozott. Hosszu alkudozasok utan az 6r elengedte, de elobb a zsakmany felét és a
tolvajébol egy narancsot megtartott maganak. Szegény tolvajtdl ugyancsak elpartolt a
szerencse, mert még haromszor talalkozott 6rrel, és mindegyik ugyanazt a biintetést szabta ki
ra. Végil, mikor mar messze jart a ligettl, megnézte, mennyi narancsa maradt, €s kesertien
allapitotta meg, hogy egy sem. Hany narancs volt eredetileg a tolvaj zsadkjaban?

Egy kosarbol kivessziik az almak felét és 1 almat, utana a meglevé almak kétharmadat és még
2 almat, ezutdn a meglévd almak hdromnegyed részét ¢ még 3 almat. Ha ezutan a meglevo
almak felét is elvessziik és még 6t almat, pontosan 4 alma marad a kosarban. Hany alma volt
eredetileg a kosarban?

Marika egy kosar viragot vitt a piacra. E16szor eladott 1 szal viragot és a megmaradt viragok
felét, utana eladott 2 szal viragot és a meglevo viragok kétharmadat, majd eladott még 3 szal
viragot és a meglevd viragok haromnegyed részét. Végiil eladott még 5 szal viragot és a
meglevé viragok felét, igy pontosan 4 szal virag maradt a kosarban. Hany szal viragot vitt
Marika eladni?

Egy kartyajatékos elészor elvesztette a pénze felét, majd nyert 50 tallért. Azutan elvesztette
meglevé pénzének egyotdodét, majd nyert 40 tallért. Azutan elvesztette meglevd pénzének
hatodat és még 50 tallért, igy 350 tallérja marad. Mennyi pénzzel iilt le jatszani?

Egy kirandulocsoport szilvat kapott uzsonnara. A kirandulas vezetdje ugy osztotta szét a
kirandulok ko6zott a szilvat, hogy az els6 kiranduldnak adott egy szilvat és a megmaradt szilvak
egy 9-ed részét, a masodiknak 2 szilvat €s az igy megmaradt szilvak 9-ed részét, a harmadik
kirandulonak 3 szilvat és ismét a most megmaradt szilvak 9-ed részét, és igy tovabb. Az utolso
részt a kiranduldsvezetd maganak tartotta meg. Csodalkozva lattak, hogy mindegyikiik
egyenléen kapott a szilvakbol. Hany szilvat kapott a kirandulocsoport uzsonnara? Héanyan
voltak? Hany szilvat kapott egy-egy kirandul6?

Egy turistacsoport 4 napos gyalogtarara indult. Az elsé nap megtette a tervezett ut hosszanak
harmadat. A méasodik nap megtett 2 km-t és a megmaradt ut felét, a harmadik nap a hatra maradt
utnegyedét és még 2 km-t. A negyedik napon még 7 km-t kellett gyalogolniuk. Hany km hosszi
a tervezett ut, és hany km-t gyalogoltak naponta?

Gondoltam egy szamot, megszoroztam 5-tel, utana hozzaadtam 42-t, ezt elosztottam 7-tel, amit
kaptam abbol kivontam 11-et és igy 200- t kaptam. Melyik szamra gondoltam?
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15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22,

23.

24.

28S.

26.

Egy utasnak bizonyos utszakaszt kell megtennie. Az elsé nap megteszi az Utszakasz felét,
masodik nap a megmaradt rész 3/5-ét, a harmadik nap az utols6 20 km-t. Mennyi az titszakasz
hossza?

Harom fan 36 varju iil. Késébb az els6 farol atrepiil 6 varja, a masodikrol pedig 4 varju a
harmadikra, ekkor a harom fan a varjak szdma egyenld lett. Hany varju iilt eredetileg minden
fan?

Hany leje volt annak a tanulonak, akinek, miutan elkdltotte a pénzdsszegének 3/5-ét, majd a
megmaradt pénzének 3/4-ét és még 34 lejt, pontosan 14 leje maradt?

Egy edénybdl eldszor kivessziik a tartalmanak 1/4 részét, masodszor a maradék 2/9 részét és
még 10 litert, harmadszor a maradék 1/3 részét. Ekkor 40 liter marad az edényben. Hany liter
folyadék volt az edényben?

Egy didk megkérdezi a tanart, hogy hany éves. A tanar igy felel: ,,Ha még 1/4 annyit élek, mint
amennyit éltem és még 5 évet, akkor 50 éves leszek!”. Hany éves a tanar most?

Gondoltam egy szamra, megszoroztam Ottel, hozzdadtam 42-t, ezt elosztottam héttel,

amit kaptam, abbol kivontam 11-et és igy 20-at kaptam. Melyik szamra gondoltam?

Egy leany az els6 nap elkoltotte pénzének felét, a masodik nap a megmaradt pénzének
harmadat, aztdn megint a maradék felét, majd a negyedik napon az akkorra maradt pénz
harmadat. fgy aztan 24 tallérja maradt. Mennyi pénze volt eredetileg?

Héany tojas volt abban a kosarban, amelynek a tartalmat harom vevé ugy vasarolta meg, hogy
az elsé megvette a tojasok felét és egy fél tojast, a masodik a megmaradt tojasok felét és egy
fél tojast, a harmadik ugyancsak a neki maradt tojasok felét vette meg és egy fél tojast, ha
tudjuk, hogy egyetlen tojast sem kellett széttdrni és 4 tojas maradt? Hanyat vasaroltak
fejenként?

Egy berendezés elkészitéséhez egy tekercs huzalt hasznaltak fel a kdvetkezoképpen: az els6
nap 50 métert €s a megmaradt huzal felét, a masodik nap a maradékbol 40 métert és az azutan
maradt huzal harmadat, aztan 30 métert és a maradék huzal negyedét. Hany m huzal volt a
tekercsben, ha 90 m huzal maradt?

Harom fitinak volt valamennyi almaja. Az els6 fiu a sajatjabol adott a masik kettdnek annyit,
amennyi annak mar volt. Aztan a masodik adott a masik kettdnek annyit, amennyi annak mar
volt. Ugyanigy adott a harmadik is a masik kettdnek. Igy aztan mindenik fianak 8-8 alméja lett.
Hany almajuk volt eredetileg a fiaknak kiilon-kiilon?

A mesebeli roka egy legénnyel ilyen egyezséget kotott: valahanyszor atmegy egy hidon, a roka
megkétszerezi a fia pénzét, amibdl aztan ez koteles fizetni 24 krajcar vamot. A legény ugy
gondolta, hogy jo vasart csinalt, de miutan a harmadik hidon is a&tment és kifizette a vamot, nem
maradt egy krajcarja sem. Mennyi pénze volt eredetileg?

Egy pénzosszeg harmadat konyvekre, a maradék negyedét irdszerekre, az ujabb maradék
negyedét fiizetekre koltotték. Ezutan 450 lej maradt. Mennyi pénz volt eredetileg?
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27.

28.

29.

30.

31.

32,

33.

34.

3S.

36.

37.

Mennyi pénze volt annak a vasarlonak, aki eldszor elkoltotte pénzének 3/7-€t, aztan a maradék
3/5-6t, aztan 160 lejt. igy 240 leje maradt. Mennyi pénze volt eredetileg, és rendre hogyan
koltekezett?

Egy tanuld igy koltekezett: Az elsé nap elkdltotte pénzének felét és még 5 lejt. Azutan a
maradék pénz felét és még 5 lejt. Harmadszorra is a maradék felét és még 5 lejt, negyedszerre
ugyanugy, és aztan semmi pénze nem maradt. Mennyi pénze volt eredetileg?

Egy matematika versenyen az elsé proba utan kiesett a versenyzok harmada, egy tanulo
lemondott. A masodik proba utan kiesett a tanulok 6tode, aztan 4 tanuld mondott le. A harmadik
proba utdn a tanulok negyede esett ki, majd lemondott 8 tanulo. igy 40 tanuld maradt
versenyben. Hany tanul6 indult a versenyen?

Ha egy labdat egy bizonyos magassagbol elengednek, a foldet érés utan feleakkora magassagra
ugrik f6l, mint amilyen magasbdl elengedték. Tudjuk, hogy egy labda miutan elengedték
haromszor ért foldet, és haromszor ugrott fol. Harmadszorra 1 m magasra emelkedett. Milyen
magassagbol ejtették le?

Gondoltam egy szamra. Elosztottam 3-mal, az eredményhez hozzaadtam 5-6t, a kapott szamot
megszoroztam 6-tal, A szorzatbol kivontam 42-t. fgy a legkisebb haromjegyti szamot kaptam.
Melyik szamra gondoltam?

Gondoltam egy szamra, megszoroztam 4-gyel, a szorzatbol kivontam 3-at, a kiilonbséget
megszoroztam 3-mal, a szorzathoz hozzdadtam 5-6t, az Osszeget elosztottam 4-gyel, a
hanyadoshoz 1-et adtam. gy az eredeti szam haromszorosat kaptam. Magyarazzuk meg, miért!

Egy vandorkeresked6 harom vasarba ment el. Az els6ben megkétszerezte a pénzét és 30 tallért
koltott. A masodikban megharomszorozta a pénzét és 54 tallért koltott. A harmadikban
megnégyszerezte a pénzét és 72 tallért koltott el. Ekkor még maradt 48 tallérja. Hany tallérral
indult eredetileg?

Egy osztalyban a gyerekek fele és még egy fél gyerek sportol, a megmaradt gyerekek fele és
még egy fél gyerek zenét tanul, a tobbi négy pedig szinjatszoé korre jar. Hany gyerek van az
osztalyban?

Marika vasarolni megy. Az egyik iizletben elkolti pénzének 2/5-ét és még 10 lejt, a masodik
helyen 30 lejjel kevesebbet, mint a megmaradt pénz 3/4-e, a harmadik alkalommal a megmaradt
pénz felét kolti és még 30 lejt. Hany lejjel indult vasarolni, ha végiil 10 lejjel tért haza? Hany
lejt koltott az egyes iizletekben?

Egy személy egy bizonyos pénzosszeggel rendelkezett. A pénz felére egy par csizmat vasarolt,
majd egy inget 48 lejért és 12 lejre élelmet, igy 23 leje maradt. Mennyi pénze volt eredetileg?

Egy természetes szam 12-vel nagyobb mint egy masik. Ha a nagyobb szadm
negyedébolkivonunk 12-t, akkor az eredmény 13. Melyik a kisebbik szdm?
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Egy osztalyban levo tanuld fele kiilonbozo tantargyversenyeken vett részt. Ezek negyede és
még 6 tanulé matematika olimpiara ment. Hany tanuld van az osztalyban, ha a matematika
olimpian 9 tanul6 vett részt?

Ha egy természetes szambol kivonunk 15-6t, az eredmény kétszeresébdl kivonunk 34-et, majd
az igy kapott kiilonbséget elosztjuk 11-gyel, a hanyadoshoz hozzaadunk 12-t, akkor az
eredmény 18 lesz. Melyik az eredeti szam?

Gondoltam egy szamra. Ha a szamot megkétszerezném ¢s hozzaadnam az eredeti szam felét,
aztan az eredeti szam negyedét, aztan hozzdadnék 25-t, akkor az eredmény 146 lenne.
Hatarozzuk meg az altalam gondolt szamot!

Jankonak van egy pénzosszege. Segitett a szomszédnak fat lerakni, igy megkétszerezte az
Osszeget. Ezutan elkoltott 200 krajcart. Miutan egy hétvégét a helyi kdzértben segitett, sikertilt
ujra megkétszerezni a pénzét. Ezutan 400 krajcart koleson adott Sanyinak. Valahogy megint
sikeriilt megkétszerezni a maradék pénzt, amibdl elkoltott 600 krajcart. Jankonak most 100
krajcarja van. Hany krajcarja volt eredetileg?

Egy szam haromszorosa és a 10 kiilonbségének egyotdd részéhez hozzaadunk 20-at, majd az
eredményt elosztjuk 3-mal, igy 9-et kapunk. Hatarozzatok meg az eredeti szamot!

Egy iskolai el6adas alkalmabdl elsé nap eladtak a jegyek negyed részét és még 12 jegyet, a
masodik nap eladtak még 126 jegyet. Két nap alatt 219 jegyet adtak el 9sszesen. Hany jegy
maradt eladatlan?

Andras testvérének adta a cukorkdinak negyed részét és 6 cukorkat padtarsanak adott.Hany
cukorkéja volt kezdetben, ha neki 3 cukorka maradt?

Anna, Bella ¢és Csilla a kovetkezoképpen osztott el egy kosar almat:

a) Anna elvette az almak harmadat;

b) Bella elvette a maradék harmadat;

c) Csilla elvette a maradék harmadat

d) amaradékot harmadoltak, és mindenki megkapta a maradék egy-egy harmadat.
Tudjuk azt, hogy eredetileg 100-nal kevesebb alma volt a kosarban. Hany almaja volt az
0sztozas utan a lanyoknak?

Egy négynapos varosi sportversenyen az 0sszes érmet kiosztottak. Minden nap kiosztottak a
meglevo érmek felét és még egyet. Hatarozzuk meg az érmek eredeti szamat, illetve azt, hogy
az egyes napokon hany érmet osztottak ki?

Egy gylimdlcsraktarban, ahol 1adakban almat taroltak, a kovetkez6 eladasok voltak:

e) az elsé nap eladtak a 1adak harmadat és még 25 ladat;

f) a masodik nap eladtak a ladak kétharmadat és még 50 ladat;

g) aharmadik nap 50 ladaval kevesebbet adtak el mint a rendelkezésre allo lada egyotode.
A raktarban 270 lada alma maradt. Hany lada almat adtak el naponként?
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4. FEJEZET

ARANYOSSAGOK — AZ EGYSEGRE VALO VISSZAVEZETES MODSZERE

Ertelmezések:

1. Kétegymastol fliggd mennyiség egymassal egyenes aranyban van, ha az egyik n-szeres névekedése
a masik mennyiség n-szeres névekedését vonja maga utan. Tovabba a két egymastol fiiggo
mennyiség egymassal egyenes aranyban vannak akkor is, ha az egyik n-szeres csokkenése maga
utan vonja a masik mennyiség n-szeres csékkenését.

2. Két egymastdl fiiggd mennyiség egymassal forditott aranyban van, ha az egyik mennyiség n-
szeres novekedése maga utan vonja a masik mennyiség n-szeres csokkenését, és forditva: az egyik
mennyiség n-szeres csokkenése maga utan vonja a masik mennyiség n-szeres novekedesét.

Megoldott feladatok

1.  Nyolc munkés 12 nap alatt 336 m sancot tud kidsni. Ugyanilyen munkaiitem mellett, hany
munkasra van sziikség, hogy kiashassanak 10 nap alatt 245 m sancot?

Megoldas: Mindenek el6tt tisztazzuk a feladatban szerepld, €16 és élettelen dolgok ,,viszonyat”

| munkds | napok szama | munka |
a) A munkas — napok szama egymassal forditott aranyban allo mennyiségek, mivel rogzitett
munkamennyiség mellett kétszer annyi munkas fele annyi nap alatt végzi el a kijelolt feladatot.
b) A munkds — munka (tulajdonképpen munkasok szama elvégzendé munka) egymassal
egyenes aranyban all, mivel rogzitett id6 alatt kétszer annyi munkds kétszer annyi munkat képes
elvégezni.
c) A napok szama — munka egymassal egyenes aranyban dll, hiszen rogzitett munkasszam

mellett, kétszer annyi nap alatt kétszer annyi munka végezheto el.

A viszonyok tisztazasa utan elkészitjiik a feladatot megoldo tablazatot. Célunk, hogy megtudjuk, hogy egy
munkas, egy nap alatt a kijeldlt munka hanyad részét képes elvégezni, majd ebbdl kiindulva, 1épésrdl —
1épésre kiszamoljuk a feladatba szerepld 1j munkamennyiség hany napot igényel.

munkds napok szama munka
[sanchossz méterben]
8 12 336

Tudni szeretnénk, hogy egy nap alatt a nyolc munkas hany méter arkot as. Mivel a napok szama
és a munka mennyisége egymassal egyenesen aranyban vannak, igy az egyik csokkenése, maga
utan vonja a masik ugyyanilyen aranyu csokkenését.

| 8 | 12:12=1 | 336:12 =28 |

A kovetkez6 1épés, hogy kiszamoljuk: egy munkas, egy nap alatt mekkora munkat képes
elvégezni. A munkds és munka egymassal egyenes aranyban all, igy ha a munkasok szama
nyolcszor csokken, akkor a munka mennyisége is ugyanannyival csdkken (lasd, mint lent!).
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8:8=1 1 28:8=§ —3.5

Megallapitjuk, hogy egy munkas egy nap alatt 3.5 m sancot képes kiasni. A kovetkezdkben
kiszamitjuk, hogy egy munkas hany nap alatt képes kiasni 245 méter sancot. A napok szama és
a munka mennyisége egymassal egyenes aranyban all. Figyelembe vessziik, hogy 70 X 3.5 =
245!

| 1 | 1x 70 =70 | 3.5x70 = 245 |

A tovabbiakban hétszeresére néveljiik a munkdsok szamat, ezzel egyiitt a napok szama
hetedrészére csékken, mivel a két mennyiség forditott aranyban all egymassal
1x7=7 | 70 :7=10 | 245 |

Tehat a feladat kérdésére valaszolva: 10 nap alatt, 7 munkas assa ki a 245 méteres sancot.o

2. Egy almafardl Attila 4 ora alatt, 6ccse pedig 8 ora alatt tudna leszedni az almat. Mennyi id6 alatt
szednék le az almat egyiitt?
Megoldas: a munkat ebben az esetben 1-nek tekintjiik, hiszen egy fank van. Bar koriilményesnek tlinhet,
mégis azt ajanljuk, hogy az ardnyossagi viszonyokat minden ilyen tipusu feladat el6tt nagy figyelemmel
vizsgaljuk meg, és rogzitsiik azokat. Attilat és az 6cesét munkasnak tekintjiik.

| munkds | orak szama | munka |
Ismételjiink:

a) munkas — napok szama: forditott ardny.

b) munkas — munka: egyenes ardny.

c) orak szama — munka: egyenes ardany.

Tudni szeretnénk, hogy Attila hanyad részét végzi el a munkanak egy ora alatt, ugyanezt
szeretnénk tudni Ocsirél is.

Attila Ordk szama Munka
1 4 1

Egy ora alatt Attila a munka 1:4 = i -t végzi el:

1 4:4=1 q=1
1:4=2
Ocsi Ordk szdma Munka
1 8 1
Egy o6ra alatt Ocsi a munka 1:8 = % -t végziel:
1 8:8=1 1:8 = 1
8
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A tovabbiakban Attila és Ocsi egyiittes munkatempojara vagyunk kivancsiak.

Ocsi +Attila Ordk szama Munka
2 1 1,13
4 8 8

2 2+2 =20rad0perc | 3,2, 1 2 1

3 2t3X273%8

=1

Tehat: Attila és Ocsi egyiitt 2 6ra 40 perc alatt szedik le a fa gyiimdlcseit.

Egy kertbdl 20 felndtt és 15 gyerek 12 nap alatt szedi le a gyiimdlcsot, napi 7 érat dolgozva. Hany
nap alatt szedi le a gylimolcsot, ugyanakkora teriiletrél, egy 12 felnéttbdl és 20 gyerekbol allo
csoport, ha napi 6 orat dolgoznak és tudjuk azt, hogy 5 gyermek napjaban ugyanannyi gytimdlcsot
szed le mint 4 felndtt.

Megoldas: Kézenfekvonek tiinik, hogy a gyerekeket felndttekkel helyettesitsilk, majd a
végeredménynél figyelembe vessziik, hogy nem csak felnottek voltak a csoportban. Példaul 15
gyerek helyett szamolhatunk 4 X (15 : 5) = 12 felnéttel.

A feladat adatai a kdvetkezOképpen mddosulnak: egy kertbdl 20 + 12 = 32 felndtt, napi 7 orat
dolgozva, 12 nap alatt szedi le a gylimdlcsot a teriiletrdl. Ugyanekkora teriiletrdl egy

12+ (20: 5) x 4 =28 feln6ttbdl all6 csapat, napi hat orat dolgozva, hany nap alatt szedi le a termést?

Elso 1épésként tisztazzuk az aranyossagi viszonyokat:
a)  munkasok szama — ordk szama: forditott arany.
b)  munkdsok szama — munka: egyenes arany.
c) Ordk szama — munka: egyenes ardany.

munkas ordk szama munka

32 12 x7=284 1

Egy munkas 84 o6ra alatt a munka harminckettedét végzi el:

1 84 1

Egy munkas egy ora alatt a munka % -ad végzi el:

1 84 : 84=1 1 1
32-84 2688
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(1 28 ..
28 munkas 1 o6ra alatt a munka Sess "L Vegz el:

28 x1=28 1 1 28
——x28=——
2688 2688
23 2688 672 7 672
Ix——=—""=96 ~ x22_
28 7 672" 7
28 96 1

Tehat a 28 felnéttnek megfeleld 12 feln6tt és 20 gyerek 96 ora alatt szedi le a gyltimdlcsdt. Miutan
96 : 6 =16, megallapitjuk, hogy 12 felnétt és 20 gyerek napi hat 6rat dolgozva 16 nap alatt szedi
le a gyiimdlcsot a kertbol

20 tehén 2550 kg takarmanyt 15 nap alatt fogyaszt el. Hany nap alatt fogyaszt el 18 tehén 4590 kg
takarmanyt?

Felirjuk az aranyossagi viszonyokat:
a) tehenek szama — takarmany mennyisége rogzitett napszam mellett, egyenes
ardanyban allnak (kétszeres tehénszam esetében kétszer annyi takarmany sziikséges);
b)  tehenek szima — napok szama, rogzitett takarmany mennyiség mellet, forditott
aranyban allnak (kétszer olyan nagy tehénallomanynak a rogzitett takarmany mennyiség
fele annyi ideig lenne elég);
c) takarmany mennyisége — napok szama, rogzitett tehénallomany mellett, egyenes
ardanyban allnak (kétszer annyi takarmany kétszer annyi ideig lenne elég).

tehenek szama takarmany [kg] napok

20 2550 15

Egy tehénnek 15 napra a sziikséglete:

20:20=1 2550:20=127,5 15

Egy tehénnek egy napra a sziikséglete:

1 127.5:15=8.5 15:15=1

18 tehén egy napi sziikséglete:

1 x18=18 8.5x 18 =153 1
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Miutan észrevettiik, hogy 4590 : 153 = 30, megkapjuk a végeredményt:

18 153 X 30 =4590 1 x30=30

Tehat a 18 tehén a 4590 kg takarmanyt 30 nap alatt fogyasztja el.

5.  Egy menyasszonyi ruhat 12 varréné 18 nap alatt készit el. 12 nap mulva 4 varréond elmegy. Hany
nap alatt fejezik be a munkat az ott maradt varréonok?

a) varronék szama — napok szama, rogzitett munkamennyiség mellett, forditott aranyban
vannak, mivel kétszer annyi varrond ugyanazt a munkat fele annyi id6 alatt végzi el.

b) varrondk szama — munka, rogzitett napok szama mellett, egyenes aranyban vannak, hiszen
kétszer annyi varrond kétszer akkora munkat, két menyasszonyi ruhat képes megvarrni
ugyanannyi ido alatt.

¢) napok szama — munka, rogzitett varronészam mellett, egyenes aranyban vannak, mivel
kétszer annyi nap alatt kétszer akkora munkat képes elvégezni egy bizonyos szamu varrénd

varronok szama napok szama munka
12 18 1
12 18 : 18=1 1:18 = =
18
12 I1x12=12 1 2
— XxX12 = -
18 3

Megallapitjuk, hogy a munka kétharmadat végezte el a 12 varréond 12 nap alatt. A feladatot
atfogalmazva, az a kérdés, hogy “a munka egyharmadat nyolc varrondé hany nap alatt végzi
el?”.

A szamitasokkal visszatériink az eredeti adatokhoz:

12 18 1
12:12=1 18 x 12 =216 1

13- 1

1 216:3=72 13- 1
1x8=8 72:8=9 1
3

Megfigyelhetd, hogy nyolc varroné a munka egyharmadat kilenc nap alatt fejezi be, igy az
6szid6 12+ 9 = 21 nap, azaz 21 nap alatt lesz kész a feladat koriilményei mellett a
menyasszonyi ruha.

6. Ha 4 csapon 7 ora alatt 14 hektoliter viz folyik ki, akkor 3 csapon 60 perc alatt hany hektoliter viz
folyik ki?
a) csapok szama — ido forditott aranyban vannak, mivel kétszer annyi csappal fele id6 alatt
toltjiik meg ugyanazt a térfogatot.
b) csapok szama — viz egyenes aranyban vannak, mivel kétszer annyi csapon kétszer annyi
viz folyik ki, amennyiben rogzitjiik az id6t.
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¢) idd — viz egyenes aranyban vannak, mivel rogzitett szamu csap mellett kétszer annyi id6
alatt kétszer annyi viz folyik ki.

csapok szama ido viz [hi]
4 7 14
4:4=1 7 X 4=28 14
1 28:28=1 1428 = %
1x3=3 1 1)(3_%
277 2

Tehat 3 csapon egy oOra alatt % = 1.5 hl viz folyik ki.

KITUZOTT FELADATOK
TELJESITMENY — MUNKAS —- MUNKA

1. 8ladaban 24 kg 6sszesen epret tarolunk. Feltételezve, hogy minden ladaban ugyanannyi eper
van, mennyi epret tarolhatunk 5 ladaban

2. Egy farm 20 tehene 1550 kg takarmanyt fogyaszt el 15 nap alatt. Hany nap alatt fogyaszt el
ugyanilyen takarmanyozas mellett 18 tehén 4590 kg takarmanyt?

3. Egy épitkezésnél 5 t tortkovet 30 km tavolsagra 750 lejért szallitottak el. Mennyibe kertil 8 t
tortkének 40 km-re valo szallitasa?

4. Egy farmon 18 traktor 8 nap alatt 656 ha foldet szantott meg. Két csoportban dolgoztak. Az
els6 csoport naponta 4 ha-t tud megszantani, a masodik csoport 5 ha-t naponta. Hany traktor

van az egyes csoportokban?

5. 240 m vasznat 20 szovond 4 nap alatt allit el6. Hany nap alatt készit 5 sz6vénd 120 m
vasznat?

6. Egy 5 fobol 4allo szerelocsoport naponta 30 motort tud Osszeszerelni. Hany motort tud
Osszeszerelni naponta 8 munkas?

7. 25 traktorista 10 nap alatt 4000 ha szantot képes felszantani. Hany nap alatt szanta fel 15
traktorista az 5760 ha nagysagu szantot?

8. 6 munkas egy munkat 4 6ra alatt végez el. Ugyanezt a munkat 8 munkas hany ora alatt végezi
el?

9. Egy kertbdl 20 feln6tt és 15 gyerek 12 nap alatt szedi le a gyiimdlcsot, napi 7 orat dolgozva.
Hany nap alatt szedi le a gyiimélesot, ugyanakkora teriiletrdl, egy 12 feln6ttbdl és 20
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17.

18.

19.

20.

21.

22.

gyerekbdl allo csoport, ha napi 6 o6rat dolgoznak és tudjuk azt, hogy 5 gyermek napjaban
ugyanannyi gyiimdlcsot szed le, mint 4 felnott.

8 szO6voéno napi 6 6rai munkaval 840 m vasznat 5 nap alatt sz6 meg. Hany nap alatt sz6 meg
630 m vasznat 5 olyan sz6vond, aki naponta 9 6rat dolgozik?

Egy tehenészetben 120 napra, 160 tehénnek 216 t takarmanyra van sziiksége. Ha a napi adag
nem valtozik, akkor 648 t takarmany 320 tehénnek hany napra lesz elég?

A nyari szlinetben az iskolat 6 festo 8 nap alatt festi ki. Mennyi id6 alatt festené ki az iskolat,
ugyanilyen munkatempot feltételezve, 8 festd?

Nyolc munkas 20 nap alatt végezne el egy munkat. Ot nap milva jon még 7 munkas. Hany
nap alatt végezték el igy a munkat?

Egy 8 munkasbol allo csapat 5 nap alatt, napi 8 6rat dolgozva 12312 munkadarabot allit eld.
Egy masik csapat 12 munkasbol all, ezek napi 9 orat dolgozva 4 nap alatt 13800
munkadarabot allit el6. Melyik csoport dolgozott hatékonyabban?

Négy acs épit egy hazat. Az elsé egymaga egy év alatt épiti fel, a masodik egymaga 2 év
alatt, a harmadik egyediil 3 év alatt, a negyedik pedig 4 év alatt. Mennyi id6 alatt épitik fel,
ha egyiitt dolgoznak?

Egy étkezdében 150 embernek 12 napra 900 kg kenyérre van sziiksége. Hany kg kenyér
sziikséges 70 embernek 18 napra?

A sz616t 3 ember 18 ora alatt sziireteli le egy teriiletrdl. Mennyi id6 alatt sziiretelné le 5
ember ezt a teriiletet ugyanilyen munkatempdval?

Egy lakohazat egy komtives 18 nap alatt tud felfalazni, egy masik 12 nap alatt, ha napi 8 orat
dolgoznak. Mennyi id6 alatt tudjak felrakni, ha egyiitt dolgoznak?

Két gyermekcsoport egy munkat 8 ora alatt tud elvégezni. Kétorai k6zos munka utan az egyik
csoport gyermek elment, igy a masik csoportnak a munka elvégzéséhez 18 orara volt
sziiksége. Szamitsuk ki, mennyi id6 alatt végeznék el a munkat a csoportok kiilon-kiilon.

Egy 10 tagt csoport egy munkat 20 nap alatt végezne el. Miutan a csoport 10 napot dolgozott,
a csoportbol 6 munkast mashova iranyitottak. Hany nap alatt fejezi be a munkat a maradék
munkas?

Tiz munkas 10 nap alatt végezne el egy munkat. 3 nap mulva jon még 4 munkas, azaz a
negyedik napon mdr 14 munkds dolgozik ugyanazon a részben kész munkdan. Hany nap alatt
végezték el igy a munkat?

Egy lakopark hazainak meszelésén 90 munkés dolgozik négy csoportban. Minden
csoportnak ugyanakkora feliiletet kell kimeszelnie. Az els6 csoport 10 nap alatt, a masodik
csoport 12 nap alatt, a harmadik csoport 15 nap alatt, mig a negyedik csoport 20 nap alatt
tudja befejezni sajat részét. Szamitsuk ki, hogy hany munkasbol allnak az egyes csapatok.
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23. Egy étkezdében 15 személy 10 nap alatt 225 kenyeret fogyaszt el. 6 nap alatt 20 személy
hany kenyeret fogyasztana el?

24, 8 teherautd egy bizonyos mennyiségii takarmanyt 10 nap alatt szallit el. Hany nap alatt
szallitja el ugyanezt a takarmanymennyiséget 5 teherauto.

HOZAM — CSAPOK - FELTOLTESI IDO

1. Két csap egyiitt egy medence 3/4-t 5 6ra 15 perc alatt tolti meg. Az egyik csap magaban a medence
2/5-ét 4 6ra alatt tolti meg. Mennyi id0 alatt tolti meg a medencét a masodik csap magaban?

2. Egy medencébe 13 csapon keresztiil 4680 1 viz 72 perc alatt folyt ki. Kilenc azonos hozamu csapon
mennyi id6 alatt folyik ki 6750 1 viz?

3. Egy medence 126 liter. Egy csap ezt a medencét 6 ora alatt tolti meg. A medencéhez kapcsolt
lefoly6 a medencét 9 ora alatt liriti ki. Mennyi id6 alatt telik meg a medence, amennyiben a csap és
a lefoly¢ is nyitva van?

4. 13 azonos hozamu csapon 72 perc alatt 4680 I viz folyik ki. Mennyi 1d6 alatt folyik ki 9 ugyanilyen
csapon 6750 1 viz?

5. Egy medence feltoltéséhez 3 csapot hasznalhatunk. A csapok vizhozamarol a kdvetkezoket tudjuk:
az elso és a masodik csap egyiitt 3 6ra, a masodik és a harmadik egyiitt 4 6ra, mig a harmadik és az
elsd csap egylitt 6 ora alatt tdltené meg a medencét. Hany ora alatt toltenék fel a medencét a csapok
kiilon-kiilon?

6. Ha 4 csapon 7 ora alatt 14 hektoliter viz folyik ki, akkor
a. 4 csapon 60 perc alatt hany hektoliter viz folyik ki?
b. 1 csapon 1 6ra alatt hany liter viz folyik ki?
c. 7 csapon mennyi id6 alatt folyik ki 1400 liter viz?

7. Amennyiben 7 almaszedd 7 masodperc alatt 7 almat szed le, hany almaszed6 fog 100 almat 2 perc

alatt leszedni?
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5. FEJEZET

MERLEGMODSZER

A mérlegmodszerrel az egyenletekre és egyenletrendszerekre visszavezethetd feladatokat oldjuk meg.
Az elv lényege, hogy az egyenlOséget egy kiegyenlitett mérleg helyettesiti, az egyenldség két oldalan
allo kifejezések helyett ezeknek megfeleld sulyok (tulajdonképpen stllyal rendelkezd targyak) vannak
a mérleg két serpenydjén. A megoldashoz elengedhetetlentil sziikséges annak tisztazasa, hogy a mérleg
serpeny0i kozott az egyenstly megmarad akkor,

v"ha minkét serpeny6jébe ugyanakkora sulyt helyeziink, illetve

v ha mindkét serpeny6bdl ugyanakkora suly targyat elvesziink.
Természetesen az elemi osztalyban nincs tisztazva a stly fogalma, igy a targyak tomegével fogunk
dolgozni, kihangstilyozva azt, hogy az azonos targyak (egy-egy alma, egy-egy tabla csokoladé, stb.)
azonos tomeglick. Igy a fenti megallapitisokat gy moédosithatjuk, hogy a mérleg egyensiilya
megmarad, ha ugyanannyi, megegyezé targyat tesziink a serpenyd mindkét tanyérjaba, illetve ha az
egyensulyban lévo merleg két tanyérjabol ugyanannyi megegyezo targyat elvesziink.

Megoldott feladatok
1. Egy kétkarii mérlegen egy almat két dio egyenlit ki. Hairom alma és hat di6 egyiitt 24 dag-ot

nyom. Adjuk meg egy-egy di6 és alma dag-ban mért tomegét.

,-.. €gy almat két dio egyenlit ki...”(1. &bra).

»

1. abra

Fontos észrevétel, hogy az egyensily nem valtozik, ha az almat két diéra cseréljiik, vagy
forditva: két dio helyett egy almat helyeziink a serpeny6be.
., Hdarom alma és hat dio egyiitt 24 dag-ot nyom.” (2. abra).




Figyelembe vessziik az elso dsszefliggést, amely szerint két did egy almaval helyettesitheto:

9

3. abra

A mérleg egyik serpenyjében 6 alma van, a masik serpenydjében egy 24 dag mérdsuly.
Konnyen belathato, hogy amennyiben hat alma 24 dag ugy egy alma 24:6 = 4 dag.

4. abra
Az abrabol (4. abra) kovetkezik, hogy egy dio 4:2=2 dag-t nyom.

Nyolc golyostoll és hét flizet 8375 lejbe keriilt. Tudjuk, hogy egy fiizet 100 lejjel olcsobb egy
golyostollnal. Mennyibe keriil egy golyostoll? Hat egy flizet?
, Nyolc golyostoll és hét fiizet 8375 lejbe keriilt”

8375 Lej

5. abra
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. egy fiizet 100 lejjel olcsobb egy golyostollnal” — azaz egy fiizet ardhoz még szaz lejt kell
adjunk, hogy megkapjuk egy golyostoll arat.

F | 100 G

6. abra

igy a serpeny6ben a golyodstoll helyettesithetd az abra szerint egy fiizet araval és még szaz lejjel!

F F F F 8375

7. abra

Belathato, hogy mindkét oldalrol eltavolithato 800-800 lej, igy az egyensuly a kdvetkezoképpen
alakul:

F|lF | F
FIF | F|F
FIF | F|F
F F F F 7575

8. abra

Tehat 15 flizet 7575 lejbe keriil, kovetkezik tehat, hogy egy fiizet 7575:15 = 505 lejbe keriil.
Miutan ,,egy fiizet 100 lejjel olcsobb egy golyostolinal”, kovetkezik, hogy egy golyostoll ara:
505+100=605.0
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Megjegyzés: a 6. fejezet, amelyben az 0sszehasonlitas modszerét targyaljuk, ajanlott feladatai mérleg
modszerrel is megoldhatok!
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6. FEJEZET

AZ OSSZEHASONLITAS MODSZERE

Az itt ismertetett feladatok jo része az
a;x + by =¢;
{azx +byy=c
linearis egyenletrendszerrel irhatd le. Természetesen nem fogunk egyenleteket hasznalni, de jo, ha a
pedagdgus tudja azt, hogy az Osszehasonlitds modszerével megoldhatd feladatok visszavezethetoek egy-
egy fenti rendszerre. Egy adott egyenletrendszerbdl kiindulva uj feladatok megirdsa is konnylszerrel
megteheto.

MEGOLDOTT FELADATOK

1. Harom méter szovet és hat méter vaszon 408 lejbe keriil, 7 m szovet és 12 m vaszon ara egyiitt 918
lej. Hany lejt fizetiink 2 m szdvet €s 1 m vaszon vasarlasakor?

Megoldas:
A feladat adatait egy tablazatba foglaljuk, a kovetkezOképpen:
1. tablazat
szdvet vaszon ar
[m] [m] [lej]
3 6 408
7 12 918

Célunk az, hogy a szévet vagy a vaszon oszlopokban, megfeleld miiveletek elvégzése utan, azonos értékeket
kapjunk. Célozzuk meg az elsé oszlop elemei: Gigy jutunk az azonos értékekhez, ha a teljes els6 sort 7-tel
szorozzuk, mig a teljes masodik sort 3-mal szorozzuk.

2. tablazat
szovet Vaszon ar
[m] [m] [lej]
3x7 =21 6X7 =42 408x 7 = 2856
7x 3 =21 12x 3 =36 918x 3 = 2754

Egy fontos modszertani pillanathoz érkeztink: dsszehasonlitiuk az egyes oszlopok tartalmat, és
észrevessziikk, hogy a harmadik oszlopban fellelhetd drkiilonbség a vaszon oszlopban megfigyelhetd
mennyiségkiilonbségbol adodik, hiszen mindkét esetben ugyanannyi szévetmennyiség vesz részt az ar
kialakitasaban, vagyis a 2856 — 2754 = 102 lej arkiilonbség azért jelentkezik, mert 42 - 36 = 6 m-rel tobb
vaszon van a masodik esetben, ugyanannyi szévet mellett. Masképpen fogalmazva 6 m vdszon 102 lejbe
keriil. igy mar konnyti megallapitani, hogy / m vdszon 102 : 6 = 17 lejbe keriil.
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A tovabbiakban, visszatérve az eredeti tablazathoz, a vdszon oszlopban szeretnénk azonos értékeket kapni.
Konnyen belathato, mit is kell tenniink:

3. tablazat
szovet vaszon ar
[m] [m] [lej]
3Xx2=6 6x2 =12 408%x 2 = 816
7 12 918

Megallapitjuk, hogy 7 — 6 = 1 m szdvet 918 - 816=102 lej arkiilonbséget okoz, azaz I m szévet ara 102 lej.

2. 4 vonalzd, 7 korzo és 6 szogmérd dsszesen 298 lej, 7 vonalzd, 4 korzé €s 5 szogmérd 0sszesen 219
lej és 1 vonalzo, 1 korzo és 15 szogmérd osszesen 187 lej. Mennyibe keriil 1 vonalzo, 1 korzo és 1
sz0gméro kiilon-kilon?

Megoldas:
A feladat adatait egy tablazatba 6sszegezziik:
4. tablazat
vonalzo kérzo sz0gmero ar
4 7 6 298
7 4 5 219
1 1 15 187

Tovéabbra is az a célunk, hogy az els6 oszlop celldiban azonos értékeket allitsunk eld. Tekintsiik az
elso két sort:

5. tablazat
vonalzo korzo sz0gmero ar
4 7 6 298
7 4 5 219

Megallapitjuk, hogy az elso sort 7-tel a masodikat 4-gyel szorozva, az els6 oszlop értékei azonosak
lesznek, tehat:

6. tablazat
vonalzo korzo szogmeéro ar
4x 7 =28 7X7 =49 6X7 =42 298%x 7 = 2086
7x 4 =28 4x4 =16 54 =20 219%x 4 =876

Megallapitjuk, hogy a 2086 — 876 = 1210 lejes arkiilonbség azért jelent meg, mivel az elsé esetben
49 — 16 = 33 korzovel illetve 42 — 20 = 22 szogmérdvel tobbet vettiink, igy kijelenthetjiik, hogy 33
korzo és 22 szogmérd ara 1210 lej_(1. kdvetkeztetés).
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Visszatérve az 1. tablazathoz, tekintsiik a masodik és harmadik sorokat:

7. tabldzat
vonalzo korzd szogmero ar
7 4 5 219
1 1 15 187
Az els6 oszlop elemei azonosak lesznek, ha a masodik sort 7-tel szorozzuk:
8. tablazat
vonalzo kérzo 5z0gméro ar
7 4 5 219
Ix7=7 Ix7=7 15x 7 =105 187x 7 = 1309

Eszrevessziik, hogy a masodik alkalommal 7 - 4 = 3-mal t6bb korzét és 105 — 5 = 100 szo6gmérot
vasaroltunk, ezért 1309 - 219 = 1090-nel tobbet fizettiink. Mondhatjuk azt is, hogy 3 korz6 és 100
sz0gméro egyiitt 1090 lejbe keriil (2. kovetkeztetés).

Az elso és masodik kovetkeztetésbdl szarmazo adatokat egy 11j tablazatba foglaljuk:

9. tablazat
korzo szogmeéro ar
33 22 1210
3 100 1090

Célunk tovabbra is az, hogy az elsd oszlop elemei azonosak legyenek, igy a masodik sort 11-zel
szorozzuk:
10. tablazat

korzo szOgmero ar
33 22 1210
3x11 =33 100x 11 = 1100 1090x 11 = 11990

A tablazat adatai alapjan a 11990 — 1210 = 10780 lejes arkiilonbség az 1100 — 22 = 1078 darab
szogméronek tulajdonithato, azaz 10780 szogmeérd dara 1078 lej. Kovetkezésképpen egy szogméro
ara 10780:1078 = 10 le;.

A 9. tablazat elso sorat a kovetkezOképpen olvashatjuk ki:

»33 korzo dara meg 22 X 10 =220 lej egyiitt 1210 lej”. Modszertani szempontbol felmeriilhet a
kérdés, hogy érdemes-e a 9. tabldzat masodik oszlopanak elemeit megfeleld szorzassal azonos
értékekre allitani. Az olvasét biztatjuk erre, mi viszont a mérleg mddszernél tanultakat fogjuk
felhasznalni a korzo aranak meghatarozasara.
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220 lej

33 korzé ara 1210 lej

1. abra

Amennyiben a mérleg mindkét tanyérjardl elvesziink 220 lejt, gy az egyenléség megmarad:

33 korzo ara

1210-220 =990 lej

2. abra

A 2. abra alapjan megallapithato, hogy egy korzo ara 990: 33 = 30 lej.
Tudva azt, hogy egy szogmérd 10 lej és egy korzo 30 lej, az 1. tablazat els6 sorat a kovetkezoképpen
olvassuk:

»4 vonalzo ara meg 7 korzé ara (7 X 30 = 210) meg 6 sz6gméré ara (6 X 10 = 60) dsszesen 298 lej”

270 lej

4 vonalz6 ara

298 lej

3. 4bra
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A 4. abrat megfigyelve kovetkezik, hogy négy vonalzo ara:

4 vonalzo ara 28 lej

4. abra

Tehat: a szogmér6 ara 10 lej, a korzé ara 30 lej, a vonalzo ara 7 lej.
A kovetkez6 feladatot leird egyenletrendszer altalanos alakja:
{alx + bly = Cl

a,x = b,y + c,

3. Harom ceruza és 6 filctoll 114 lejbe keriil. Mennyibe keriil egy ceruza és egy filctoll, ha a filctoll ara
négy lejjel tobb a ceruza aranal (Megfigyelhetd, hogy esetiinkben a,= 1, b, =1, c.=4).

Megoldas:
A feladat adatait:

ceruza filctoll ar

3 6 114

crer

Ebbdl kovetkezik, hogy egy filctoll ara helyettesitheto egy ceruza araval és még négy lejjel. Tehat 6
filctoll hat ceruza araval és még 6X 4 = 24 lejjel.

Olvassuk el a feladatot a fentiek figyelembevételével:

Hadrom ceruza dara meg hat ceruza ara meg 24 lej az 114 lej...” Konnyen belathatd, hogy harom
ceruza meg hat ceruza az 114 — 24 =90 lej. Vagyis 9 ceruza az 90 lej, tehat egy ceruza ara 90 : 9 =10
lej, igy a filctoll ara 10 + 4 = 14 le;j.

ceruza ar
3+46=9 114 — 24=90
1 90:9=10
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4. Harom kifli és 4 siitemény ara 43 tallér. Egy siitemény ara és még harom tallér két kiflit ér. Mennyibe
keriil 6t kifli és 6t siitemény?

Megoldas:

kifli stitemény ar

3 4 43

1 siitemény dra 2 kifli ara

5. 4bra
A tablazat adatait megkétszerezziik:
kifli stitemény ar
3x2=6 4x2 =8 43x 2 =86

A mérleg serpenydinek tartalmat meghdromszorozzuk. Az egyensuly természetesen megmarad.

1 1 1
tall tallé tallé
1 . 1 . 1
tallé tallé tallé
1 1 1
tallé tallé tallé
3 siitemény ara 6 Kifli ara

6. abra
A megkétszerezest illetve meghdaromszorozast azért vezettiik be, hogy mindkét esetben hat-hat kifli ara
szerepeljen.
Ezek utan olvassuk ki a tdblazat adatait:
wHat kifli és nyolc siitemény 86 tallérba keriil.”
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A mérleg-abra adatai szerint:

~Harom siitemény dra és még kilenc tallér annyi, mint hat kifli ara”. Egyértelmil, hogy az elsd
mondatban a ,hat kifli ara” helyettesithetd ,,idrom siitemény dara és még kilenc tallér’-ral. Az elso
mondat a kovetkezoképpen modosul: ,,Harom siitemény dra meg kilenc tallér meg nyolc siitemény ara
86 tallér”.

Innen kovetkezik, hogy:

Stitemény Ar
3+8=11 86-9=77
11:11=1 77:11=7

Tehat egy siitemény ara 7 tallér. Ezek szerint két kifli ara 7 + 3 = 10 tallér. Innen kovetkezik, hogy egy
kifli ara 10:2=5 tallér. Végiil: 6t kifli és 6t siitemény ara: 5 X 5+ 7 X 5= 60 tallér.

Egy szinhazjegy kétszer annyiba keriil, mint egy mozijegy. Ot mozijegyért és 7 szinhazjegyért dsszesen
95 lejt fizettiink. Mennyibe keriil egy mozijegy? Hat egy szinhazjegy?

Megoldas:

Az ,Egy szinhazjegy kétszer annyiba keriil, mint egy mozijegy.” mondatbdl kovetkezik, hogy egy
szinhdzjegy ara két mozijegy 4raval helyettesithetd. Azaz: ,,Ot mozijegyért és 7 szinhdzjegyért dsszesen
95 lejt fizettiink” allitas azonos az ,,Ot mozijegyért és 7x 2 = 14 mozijegyért dsszesen 95 lejt fizettiink”
allitassal. Kovetkezik tehat, hogy 19 mozijegy 95 lejbe kertilt, tehat egy mozijegy 95:19 = 5 lejbe keriilt.
Két mozijegy ara =2 X 5 = 10 lejbe kerlil, ami egy szinhdzjegy aranak felel meg.

mozijegy szinhazjegy ar

5 7 95

5+7x2=54+14=19 - 95
19:19=1 95:19=5
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KITUZOTT FELADATOK

10.

11.

12.

13.

14.

12 pohar és 10 tanyér 106 lejbe keriil. 15 pohar és 25 tanyér 220 lejbe keriil. Hany lej egy pohar és
egy tanyér kiilon-kiilon?

17 liszteszsak és 26 krumpliszsak 0sszesen 2764 kg-t, 17 liszteszsak és 35 krumpliszsak dsszesen
3250 kg-t nyom. Hany kg akkor egy liszteszsak és hany kg egy krumpliszsak?

6 szamitogép képernyd és 5 nyomtato egyiitt 4000 lej, 2 képernyd és 7 nyomtatd egyiitt 2720 lej.
Mennyibe keriil egyiitt 1 képernyd és 1 nyomtatd?

4 vonalzo6, 7 korzo és 6 szogméro 0sszesen 325 lej, 7 vonalzo, 4 korzé és 5 szogmérd dsszesen 335
lej és 1 vonalzo, 1 korzd és 15 szogmérd osszesen 340 lej Mennyibe kertiil 1 vonalzo, 1 korzo és 1
sz0gmérd kiilon-kiilon?

Egy ceruza, 3 fiizet és 7 vonalzé egyiitt 169 lej, és 4 ceruza, 3 fiizet és 1 vonalzé egyiitt 91 lej.
Mennyibe keriil egyiitt egy ceruza, egy fiizet és egy vonalzo egyiitt?

Egy cukraszdaban egy gyermek vasarolt 4 siiteményt és 6 uditdt 28 lejért. Mas alkalommal 4
stiteményt és 8 iditot 32 lejért. Hany lej egy siitemény és egy 1iditd kiilon-kiilon?

5 zsak buza és 4 zsak kukorica 0ssztomege 320 kg, mig 10 zsak buza és 3 zsak kukorica dssztomege
490 kg. Hany kg egy zsak buza, illetve egy zsak kukorica?

Hérom 6ltony és 4 kabat megvarrasahoz 19 m szovet sziikséges, 3 6ltdny és 6 kabat varrasahoz
pedig 24 m szovet. Hainy m szovet sziikséges 6 61tony és 3 kabat megvarrasahoz?

Egy konyvesboltban 0sszesen 3757 tankdnyvet, verseskotetet, atlaszt és flizetet adtak el. 6
tankonyv ara megegyezik 9 verseskotetével, 7 tankdnyv ara annyi, mint 10 atlasz és 3 tankdnyv ara
megfelel 4 flizetének. Hany tankonyvet, verseskotetet, atlaszt és flizetet adtak el kiilon-kiilon, ha
mindharom tipusu aruért ugyanannyi pénzt fizettek.

4 fiizet és 3 golyostoll 48 lejbe keriil, 3 golyodstoll és 7 fiizet 75 lejbe keriil. Hany lej egy fiizet és
hany lej egy golyostoll?

4 fia és 6 lany 288 viragot liltetett, 9 fiu és 6 lany 468 viragot iiltetett. Hany viragot tiltetett 8 lany,
ha mindenik lany ugyanannyi viragot, és a fiak is egyenlé szami viragot iiltettek?

6 televizid és 8 mosogép 11800 lejbe keriil, egy televizid és egy mosdgép pedig 1600 lejbe. Hany
lej egy televizio? Hat egy mosogép?

Ot személygépkocsi és 3 mikrobusz 51 személyt szallit. Ha egy mikro busszal 4-szer tobb személyt
szallithatnak, mint egy személygépkocsival, szamitsatok ki, hogy:

a) hany személyes egy mikrobusz,

b) hany személyt szallithatnak 9 gépkocsi és 4 mikrobusz segitségével!
Egy a természetes szam ¢és egy b természetes szam kétszeresének Osszege 108. Ha az els6 szam 7-
szer nagyobb, mint a masodik szam, szamitsatok ki a szamokat!
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15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

Egy lada alma és 6t lada narancs tomege 182 kg, 4 1ada alma és 5 lada narancs pedig 263 kg.
Mennyi a tomege 3 lada almanak?

Harom ceruza ara megegyezik egy toltotoll araval. Egy ceruza és egy tolt6toll 28 lejbe kertil, és 15
toltotoll ugyanannyiba keriil, mint 9 kdnyv. Szamitsatok ki, hogy mennyibe keriil egy ceruza, egy
toltétoll és egy konyv!

Egy alma ¢és egy korte egyiitt 70 Ft-ba, egy alma és egy barack egyiitt 80 Ft-ba, egy korte €s egy
barack egyiitt 90 Ft-ba keriil. Hany forintba keriil 5 alma?

Kutya kerget nyulat. A kutya és a nyual kozotti tavolsag 40 kutyaugras, hat nytlugras megfelel 6t
kutyaugrasnak, és egy idoben a nytl €s a kutya is egyet-egyet ugranak. Hanyat ugrik a kutya, amig
a nyulat eléri? Hat a nyal?

Roka kerget nyulat. A nytlnak 12 nyualugras eldonye van. Hanyat kell, hogy ugorjon a rdéka, hogy
utolérje a nyulat? Tudjuk, hogy mig a roka 7-et ugrik, a nyal 8-t. Ot rokaugras megfelel hat
nyulugrasnak.

Roéka kerget nyulat. A nyulnak kilenc nyulugrasnyi elénye van. Tiz nyulugrés alatt a roka hetet
ugrik. Két rokaugras hossza megfelel 6t nyulugras hosszdnak. Mennyit ugrik a roka, amig eléri a
nyulat? Hat a nyual?

Agar kerget rokat. A tavolsag kettejiik kozott kezdetben 60 rokaugras. A roka kilencet ugrik, mig
az agar hatot, harom agarugras hét rokaugrasnak felel meg. Hanyat ugrik az agar, amig eléri a

rokat? Hat a roka?

Egy nyul a kutyatdl 50 méterre van. Egy nytlugras 1 méter, egy kutyaugras 2 méter hossza.
Mikozben a kutya harmat ugrik, a nyal négyet szokell. Hany ugras utan éri el a kutya a nyulat?
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7. FEJEZET

AZ ATRENDEZES MODSZERE

A feladattipus feladatai megoldhatoak a hipotézisek modszerével is. Néhany atrendezéses feladat
megoldasa ott megtekinthetd. A feladat egy masik megoldast is kinal, lassunk néhany feladatot és
probaljuk meg egy Uj szemlélettel — az atrendezéssel — megoldani ezeket. A megoldasi algoritmus
lényege, hogy visszarendezziik a feladatban szerepld masodik mondatban leirt dallapotot az elsd
mondat szerint leirt allapotba, kozben folyamatosan szamoljuk azokat az objektumokat, amelyeket az
els6 mondat szerint visszarendeztiink.

MEGOLDOTT FELADATOK

1. Aniké a viragjait vazakba rakosgatja. Ha harom-harom viragszalat rak egy-egy vazaba, akkor
egy viragszal nem keriil a vazaba. Amennyiben 6t-6t viragszalat rak egy-egy vazaba, tigy Ot
viragvaza liresen marad. Hany vazaja és hany szal viragja van Anikonak?

Megoldas:

~Ha hdarom-hdrom viragszalat rak egy-egy vazdaba”

W

. egy viragszal nem keriil a vazdaba™.

~Amennyiben dt-dt viragszdlat rak egy-egy vazdaba, tigy it virdgvdza tiresen marad’.

N \W i

1. abra

’

A feladat ,kozéppontjahoz” érkeztiink: kovetkezhet az dtrendezés! Visszahelyeziink annyi
viragot az iiresen maradt vazakba, hogy az elsd dllapot dlljon eld: minden vazaban legyen
harom-harom virag s maradjon egy szal virag. Ehhez két-két viragot vesziink ki a megrakott
vazakbol, dsszesen 5 X3+ 1 =15+ 1 = 16 virdgot. A 16 szal viragot 16 : 2 = 8 vazabol
vettiik ki €s 5 vazaba tettiik be. Tehat 8 + 5 = 13 vazaja van Anikonak és 13X 3 + 1 = 40 szal

viragja.o
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2. Egy osztalyban kettesével {iltetjiik a tanulokat, igy egy pad iiresen marad. Amennyiben
harmasaval iiltetjiikk a tanulokat ugy 7 pad marad liresen. Hany tanul6 és hany pad van az
osztalyban?

Megoldas
~Egyv osztdlyban kettesével iiltetjiik a tanuldkat, igy egy pad iiresen marad’.

0O ©O0
-] | —

~Amennviben harmasaval iiltetjiik a tanulokat ugy 7 pad iiresen marad’.

2. abra

Visszarendezziik az osztalyt: minden padbol felallitunk egy-egy didkot és atiiltetjiik az iires
padokba, ugy, hogy hat padba két-két didk keriiljon. Ahhoz, hogy hat padot két-két diakkal
megtoltsiink, 6 X 2 = 12 didkra van sziikségiink. Ez a 12 diak 12 padbol allt fel, igy 6sszesen
az osztalyban 12 + 7 =19 pad van és 18 X 2 = 36 didk.o

3. Cseresznyét szedtiink. A cseresznyét laddkba raktuk. Ot-6t kilot raktunk a laddkba, de igy
kimaradt a 1adakbol négy kildo. Amennyiben kilenc-kilenc kil6t tettiink volna a ladakba, ugy
négy lada iliresen maradt volna. Mennyi cseresznyét szedetiink? Hany ladank volt?

Megoldas:
.» Ot-6t kilot raktunk a laddkba, de igy kimaradt a ladakbol négy kild.”

ﬁ&%|r&%|r&%|&%

4 kg

wAmennyiben kilenc-kilenc kilot tettiink volna a laddakba, vgy négy ldda iiresen maradt

volna.”
I N || | |
9 kg 9 kg 9 kg

3. abra
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Visszarendezziik a ladakat az eredeti allapotba: négy-négy kild cseresznyét elvesziink a
kilencbdl és visszahelyezziik a ladakba. A négy lada esetében sziikséglink van 5 X 4 = 20
kilé cseresznyére, amit 20 : 4 = 5 ladabdl vettiink el. Belathatd, hogy Osszesen 5 + 4 = 9
ladank van, illetve 9 X 5 + 4 = 49 kg cseresznyét szedtiink.O

Az osztaly tanuloit kettesével iiltetjik a padokba, és minden gyerek helyet kap. Ha

harmasaval szeretnénk iiltetni a didkokat, akkor négy pad iiresen maradna és egy diak egyediil
iilne. Hany diak és hany pad van az osztalyban?

... kettessével iiltetjiik a padokba,...minden padban két gyerek il...”

©o ©Oo © o
| | |

.-.-ha harmasaval iiltetnénk a didkokat, ...négy pad iiresen maradna és egy didk egyediil
iilne.”

OO0 00O O
| - | | |

4. abra

Visszarendezzilk a gyerekeket az els6 mondat szerint. A harom gyereket ,tartalmazo”
padokbol egy-egy gyereket felallitunk, Osszesen 4 X 2+ 1 =9 gyercket 9 padbdl és
elhelyezziik 6ket: kettot-kettdt az lires padokba, egyet az egyediil {il6 gyerek mellé. A
visszahelyezés 6t padba tortént, igy 9 + 5 = 14 pad van, és 14 X 2 = 28 gyerek van az
osztalyban.o
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KITUZOTT FELADATOK

1.

10.

Anni és Panni viragot szedtek. Ha harmasaval tennék a viragvazakba, akkor két viragnak nem
jutna vaza, igy hét-hét szal viragot tesznek minden vazaba, és két vazajuk marad iiresen. Hany
vazajuk volt a gyerekeknek? Hany szal viragot szedtek?

Ha a gyerekeket kettesével iiltetjiik a padokba, akkor 6 gyerek hely nélkiill marad, ha
harmasaval iltetjiilk Oket, akkor hat pad iiresen marad. Hany gyerek €s hany pad van az
osztalyban?

Egy sportklub sportoléi felvonulnak a varosnapi tinnepségen. Ha kilencesével allnak akkor 10
sorral kisebb lesz a menetoszlop mintha hetesével allnanak. Hany sportold vonult fel a
varosnapokon?

Almaszedés kozben a gyerekek megfigyelték, hogy amennyiben 10 kg almat csomagolnanak
egy ladaba, tigy 5 kg alma becsomagolatlan maradna, viszont ha 13 kg almat csomagolnanak
a ladakba, igy négy lada iiresen maradna, ¢s egy ladaba pedig csak 4 kg alma jutna. Hany kg
almat szedtek a gyerekek és hany lada allt a rendelkezésiikre?

Jucikaék koltoznek, Ossze kell csomagolni a jatékokat. Amennyiben Jucika 4-4 babat
csomagol be a rendelkezésre allo ladakba, gy harom baba kimaradna azokbol. Ha 5-5 babat
rakna a ladékba, egy ladaba nem keriilne baba, egybe pedig csak kett6. Hany ladaja és hany
babaja van Jucikanak?

Ferké matek feladatokat szeretne megoldani bizonyos hataridore. Ha 10 feladatot oldana meg
naponta, akkor 7 feladat kimaradna, ha 13 feladatot oldana meg naponta, akkor meg két
szabad napja maradna. Hany napja van Ferkonak a feladatok megoldasara? Hany feladatot
kell, hogy megoldjon Ferk¢6?

Ha a viragokat harmasaval teszik vazakba, megmarad 6 szal virag. Ha négyesével teszik a
vazakba, 2 vaza marad liresen. Hany vaza és hany szal virag van?

Egy osztalyteremben a tanulok kettesével iilnek a padokban, de még igy is liresen marad egy
pad. Egyszer egy eldadas alkalmaval a tanité nénivel egyiitt harmasaval iiltek be a padokba,
igy 6 padot tudtak felszabaditani. Hany tanul6 jart az osztalyba, és hany pad volt a teremben?

Egy osztalyteremben, ha a tanulok kettesével iilnek be a padokba, 9 tanuléonak nem jut hely.
Ha harmasaval iilnek a padokba, akkor 7 pad iiresen marad, és egy padban egy tanuld fog
iilni. Hany tanul6 és hany pad van?

Andrea hazi feladatot kapott, amit egy bizonyos nap utan kell, hogy bemutasson az iskolaban.
Ugy szamolja, hogy ha 8 feladatot oldana meg mindennap, akkor 4 feladat megoldatlan
maradna, igy elhatarozza, hogy 11 feladatot fog megoldani, igy két szabad nap marad €s egy
nap csak egy feladatot kell megoldania. Hany feladatot oldott meg Andrea, és hany nap alatt
oldotta meg ezeket?
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11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

A gyerekek kozott csokis bonbonokat osztunk szét. Eszrevessziik, hogy ha mindegyik gyerek
4-4 bonbont kapna, ugy 4 gyerek nem kapna semmit, igy mindegyiknek harom csokis
bonbont adunk, és igy megmarad még 8 bonbon. Hany bonbonunk volt eredetileg? Hany
gyerek van az osztalyban?

Kettesével iiltetjiik a gyerekeket az osztalyban, igy hdrom iires padunk marad. Ha harmasaval
iiltetnénk Oket, gy hét padunk maradna iiresen. Hany gyerek és hany pad van az osztalyban?

Kettesével iiltetjiik a gyerekeket az osztalyban, igy harom gyereknek nem jut hely. Ha
harmasaval {iltetnénk o6ket, gy négy padunk maradna liresen. Hany gyerek és hany pad van
az osztalyban?

Ha a gyerekeket kettesével iiltetjiik a padokba, akkor nyolc gyereknek nem jut iiléhely, igy
harmasaval iiltetjiik 6ket és akkor marad hdrom iires pad. Hany gyerek és hany pad van az
osztalyban?

Egy osztalyban, kettesével iiltetve a gyerekeket, egy gyereknek nem jut pad. Harmasaval
iiltetve a gyerckeket, négy pad iiresen maradna, és egy gyerek egyediil {ilne. Hany gyerek és
hany pad van az osztalyban?

Egy iinnepélyre 90 gyereket vartunk, €s 450 siiteményt vettiink. Tobb gyerek érkezett, igy
minden gyerek két siiteménnyel kevesebbet kapott az eltervezettnél. Hany gyerek jott
Osszesen az linnepségre?

Ha egy osztalyteremben a didkokat kettesével iltetnénk, ugy 9 tanuld allva maradna. gy
harmasaval {ltetjiik Oket és hét pad iiresen marad. Hany tanuldo és hany pad van az
osztalyban?

Ha egy osztalyteremben a didkokat kettesével iiltetnénk, ugy 7 tanuld allva maradna. igy
harmasaval tltetjik 6ket és 6t pad liresen marad. Hany tanul6 és hany pad van az osztalyban?

Gyereknapon a tanitd néni pralinéval kedveskedik a gyerekeknek. Ha minden gyereknek 2-2
pralinét adna, akkor még megmaradna 17 praliné. Amennyiben 3-3 pralinét adna a
gyerekeknek, ugy 15 gyereknek 2-2 praliné maradna. Hany gyerek van az osztalyban? Hany
pralinét hozott a tanité néni?

A gyerekek kirandulni mentek. Ejszakara egy motelben szalltak meg. Ha két-két gyerek
alszik egy-egy szobaban, igy Ot szoba iliresen marad, és egy gyerek egyediil alszik egy
szobaban. Ha még jon 39 gyerek a motelbe, és 0ket meg harmasaval helyezik el az iiresen
maradt szobdkban, tigy egy gyereknek nem jut hely. Hany gyerek volt eredetileg a motelben?
Hany szoba van a motelben?

Tomi a vendégeit siiteménnyel kinalja. Ha 6t-6t sliteményt juttatna egy-egy vendégnek, akkor
két vendég siitemény nélkiil maradna, ha pedig egy vendégnek négy siiteményt juttatna, akkor
17 siitemény megmaradna. Hany siiteménye és hany vendége volt Tominak?

Egy bizonyos mennyiségli paradicsomot ladakba csomagolunk. Ha 3-3 kg paradicsomot
helyeznénk egy-egy ladaba, akkor 52 kg paradicsom csomagolatlanul maradna, igy 7-7 kg
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23.

24.

25.

26.

27.

paradicsomot helyeziink egy-egy ladaba, és 4 ladank iiresen marad. Hany kg paradicsomunk
¢s hany ladank volt?

Ha egy osztaly tanul6i egyenként iilnek a padokba, 13 tanuldnak nem lesz helye, ha kettesével
iilnek a padokba, akkor 2 pad iiresen marad. Hany tanulé és hany pad van az osztalyban?

Aniké karkotoket készit. Ha minden karkotéhoz hét gyongyot hasznalna, akkor ot
gyongyszem maradna meg, ha pedig tiz gyongyot hasznalna, akkor harom gydngy maradna
meg. Hany gydngyszeme van Anikonak?

A tornaiinnepélyen a sporttanarok zaszlokat osztottak ki a gyerekek kozott. Ha minden
gyerek hadrom zaszlot kapna, akkor harom gyerek zaszl6 nélkiil maradna, igy minden gyerek
két zaszlot kap, és megmarad hat zaszl6. Hany gyerek vett részt a tornaiinnepélyen. Hany
zaszloja volt a sporttanaroknak?

A gyerekeket a jatszotérre vitte a tanitd néni. A galiba a jatszotéri hintaknal kezd6dott. Ha a
tanitd néni egyesével lltette volna a gyerekeket a hintara, ugy az utolsé hintara két gyerek
jutott volna. Igy a tanité néni ugy dontott, hogy minden hintara két-két gyerek iil fel, igy
viszont négy hinta {iresen maradt. Hany gyerek ment hintazni? Hany hinta volt a jatszotéren?

Neve napjara nagymama siiteményeket készitett a vendégeknek. Ha minden vendégnek 3-3
siiteményt tenne a tanyérjara, akkor egy vendégnek nem jutna siitemény, igy két-két siitit tesz
minden tanyérra, és ekkor megmarad még két siitije. Hanyan voltak vendégek nagymamanal.
Nagymama hany siiteményt siitott?
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8. FEJEZET

A TEGLALAP MODSZERE
MOZGASSAL KAPCSOLATOS FELADATOK - KEVEREKSZAMITAS

A téglalap modszer alkalmas mozgassal kapcsolatos feladatok tovabba keverési feladatok megoldasara.
Mivel igen szemléletes, grafikus modszer, ajanlott az elemi osztalyok tananyagaban el6fordulod
mozgasos feladatok megoldasara, de magasabb osztdlyokban a keverékszamitasos feladatok
megoldasanak is hatékony eszkoze lehet a modszer.

Altaldban ha a feladatban két mennyiség szorzata szerepel, Gigy ezt a szorzatot egy téglalappal,
illetve annak teriiletével szemléltethetjiik.

MEGOLDOTT FELADATOK

1. 6 orakor indul egy biciklizé Hencidabol Boncidaba 15 km/h sebességgel. Egy masik bicikliz
szintén Hencidabol indul Boncidaba, de 8 orakor, és 20 km/h sebességgel. Hany orakor éri utol
a masodik biciklis az els6t? Hencidatol hany kilométerre talalkoznak?

Megoldas:
sebesség sebesség
A’ B’
= A B 20 ut = sebesség X id6
15 ut = sebesség X idé At
D > D’ A S
6.2 t € ias g8.00 t z"do"
L. dbra 2. abra

Miutan a két bicikliz6 Hencidabdl indult, kdnnyen belathato, hogy a talalkozasig ugyanazt az
utat jartak be. Masképpen: mindkettd azonos hosszusagl utat tett meg a talalkozasig. A megtett ut
hossza szam szerint megegyezik az ABCD (1. abra) illetve A'B'C'D’ téglalapok (2. 4bra) teriiletével,
tehat felirhatjuk, hogy

Typep = TA’B’C'D',

A tovabbiakban jeldljiik a masodik biciklista menetidejét At -szel (2. abra). Miutan észrevettiik, hogy
az els6 biciklis 2 oraval tobbet karikazott mind az elso, felirhatjuk, hogy:

(At + 2)15 = 20At.

Tehat: 5At = 30, innen At = 6.
Tehat a masodik biciklis hat 6rat biciklizik, amig utoléri az els6 biciklist. Ekkor az 6rdja 8 + 6 = 14 azaz
déli 2 orat mutat. A talalkozas 6-20=120 km-re térténik Hencidatol.o
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2. Kétkikoto, A és B, egymastol 1520 km-re fekszik. A két kikotdbol egyszerre indul egymas felé
két hajo 50 km/h illetve 45 km/dra sebességgel. Hany 6ra mulva talalkoznak? Az A kiko6totol
hany km-re lesz a talalkozas?

Megoldas:
A

sebesség

50 km/h UT:1 = SEBESSEG x IDO

UT:= SEBESSEG
X ID(") 45 km/h

\a J B idz
Y

At

3. abra

Konnyen belathato, hogy az dbrazolt két téglalap teriiletének megfelelé UT; és UT, sszege
pontosan 1520 km, tovabba, hogy a két kerékparos egyenként At id6t karikazik. Azt kapjuk,
hogy:

50At + 45At = 1520.

Innen:
1520
=—=16

At
95

Tehat a két hajo 16 6ra mulva talalkozik a nyilt tengeren, az A kiko6tot6l 50-16=800 km-re.o

3. Van egy 40%-o0s és egy 62%-0s oldatunk. Mennyit kell 6sszekeverni ezekbdl, hogy 5 kg 53%-
os oldatot kapjunk?

Megoldas:

A keverékfeladatok 1ényeges, és konnyen belathatd, kezdé megallapitasa az, hogy az 1j elegy
mindsége szam szerint az elegyben résztvevd két komponens szamszerinti mindsége
(koncentracidja, finomsaga, eziisttartalma, stb.) kozott helyezkedik el. Tehat a fenti szoveget
figyelembe véve, az elegy koncentracidja nem lehet 40% alatt illetve 62% felett.

A
minoség
1 G F
62% r—————————
40%
40 %-0OS OLDAT
A 4.4bra g E  mennyiség
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A 4. dbran megfigyeljiik, hogy:

a) Az ABCD téglalap az elsd oldatot jeloli: az AB szakasz hossza megfelel az oldatbol
vett mennyiségnek, az AD szakasz hossza megfelel az elsé oldat toménységének
(40%).

b) A BEFG téglalap a 62% oldatot jeldli: a BE szakasz az oldatbol vett mennyiséget
jelenti, a BG szakasz megfelel a masodik oldat toménységének (62%).

c) Azelegyet az AEHI téglalap irja le: az AE szakasz az 6sszmennyiséget jeloli (5kg), az
Al szakasz hossza megfelel az 0j elegy toménységének.

Jeloljiik az els6 elegybdl vett mennyiséget x-szel. Megallapitjuk, hogy a tdmegmegmaradas
elve alapjan:
Tagup = Tapcp + Tgerg- EbbOI kovetkezik, hogy:

53-5=40-x+62-(5—x).
A szamitasokat elvégezve kapjuk, hogy x = 2.05 kg igy 5 —x = 2.95 kg, tehat a 40%
toménységli elegybdl kozelitdleg 2.05 kg kell vegyiteni a 62% eleggyel, amibdl viszont 2.95
kg vesziink.

Egy so6oldat tomege 3000 g, toménysége 15%

a. Mennyi vizet kell belekeverni, hogy a tdménysége 5 %-os legyen?

b. Mennyi sét kell belekeverni, hogy az oldat toménysége 20%-os legyen?
Megoldas:

a. Mennyi vizet kell belekeverni, hogy a toménysége 5 %-os legyen?

A
koncentrdcio
D C
15%
A JB E mennyiség
4
3000 g
5. abra

Az ABCD téglalap (5. abra) az eredeti sooldatot irja le: az AB oldal hossza megfelel az oldat tomegének,
az AD oldal hossza megfelel a toménységének. A feladatot tigy is értelmezhetjiik, hogy az eredeti
téglalap AB oldalat a BE szakasz hosszaval ,,megnyujtjuk”, Gigy, hogy kozben a téglalap teriilete azonos

marad. Megjegyezziik, hogy a BE szakasz hossza jelenti a tiszta viz tomegét. Miutan ennek a
sokoncetracidja nulla, igy a szakasz ,,magassaga” is nulla. Belathato, hogy ha a téglalap oldalat a
nagyobb mennyiség irdnyaba ,,megnyujtjuk”, a téglalap magassaga csokkenni fog. A ,,nyujtas” soran a

téglalap magassaga az 5%-ra kell, hogy csdkkenjen.

69



koncentrdcio

D C
15%
S A ;
5% !
A R ~ F mennyiség
6. abra X

Az ABCD téglalapot x-hosszal nytjtottuk meg. A keletkezett AEFG téglalap irja le az 0j oldatot: az AE
oldalhossz 3000 + x , az AG oldalhossz az 0 tdoménységet jelenti, ez 5% (6. abra)! Az AEFG ¢és
ABCD téglalapok teriilete azonos, azaz:

(3000 + x) - 5 = 3000 - 15.

Innen, a szdmitasokat elvégezve azt kapjuk, hogy x = 6000g, azaz a 15%-o0s sooldathoz 6 liter tiszta
vizet kell hozzaadni, hogy a kapott koncentracio 5% legyen.o

b. Mennyi sét kell belekeverni, hogy az oldat toménysége 20%-os legyen?

100% A G F
koncentrdcio
. ] l_| H
20%
D C
15%
A B E, mennyiség
X
7. abra

Az elegyhez hozzaadott s6t a BEFG téglalap irja le: a BG oldal a s6 toménységet jelenti, ez 100%, a

BE oldal pedig a hozzaadott s6 mennyiségét, amit x-szel jeldltiik. A keletkez6 20 %-os elegyet az AEHI

téglalap irja le. A téglalap teriilete megegyezik az ABCD és BEFG téglalap teriiletének osszegével:
3000-15+ 100-x = (3000 + x) - 20.

Innen, a szamitasokat elvégezve kapjuk, hogy x = 187,5 g, azaz ennyi sot kell beleszorni az oldatba,
hogy az 20% so6oldatta valjon (7. dbra). o
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KITUZOTT FELADATOK

10.

Egy jarmi egy adott utat 60 km/h sebességgel tesz meg. Az ut 1.5 orat tart. Mennyi id6 alatt
tenné meg az utat, ha 80 km/h sebességgel haladna?

Két helység, a tavolsag 45 km. Jeloljiik a két helyiséget A-val €s B-vel. A-bol egy biciklis indul
B-be. Egy 6ra mulva egy motorbiciklis is indul A-bol B-be, ¢és egy 6raval hamarabb ér célba,
mint a biciklis. A motoros sebessége a biciklis sebességének haromszorosa. Milyen sebességgel
kozlekedett a biciklis?

Két jarmi egyszerre indul el A varosbdl B varosba. Az els6 jarmii 6 ora alatt teszi meg az utat
A-bdl B-be, mig a méasodik 7 6ra alatt teszi meg ugyanezt az utat. A két jarmii, miutan elérik
B varost, megfordulnak és A-ba indulnak, ott megfordulnak és indulnak B-be, és igy tovabb.
Egy adott pillanatban egyszerre érkeznek A-ba. Mennyi id6 telt el az induléastdl szamitva?

Két jarmii indul A-bdl B-be. A tavolsag a két helység kozott 466 km. A masodik jarmi az
els6hoz képest 2 oraval késobb indul. A masodik jarmii az elsét az A varostol 272 km-re éri
utol. Mekkora a sebessége a masodik jarmiinek?

Az A és B varosokbdl indul egy-egy biciklis. Az els6 sebessége 8 km/h a masodik sebessége
10 km/h. Mennyi id6 mulva talalkoznak, ha tudjuk, hogy az A és B kozotti utat a masodik
biciklis 9 6ra alatt teszi meg.

Egy csonakos a foly6 folyasi iranyaval megegyezden haladva 40 km-t 4 6ra alatt tesz meg. A
viz folyasaval ellentétes iranyba haladva, a 40 km-t 8 6ra alatt teszi meg. Adjuk meg a folyd
aramlasi sebességét.

Egy jarmii az A varosbol indul a B varos fele, 60 km/h atlagsebességgel. Két 6ra mulva az A
varosbol a B varosba indul egy masik jarmii, 75 km/h sebességgel. Mennyi id6 mulva éri utol
a masodik jarmii az elsét, és az A varostol hany km-re?

Két gyalogos egyszerre indul az A varosbol a B varosba. Az elsé gyalogos sebessége 4 km/h,
a masodik gyalogos sebessége 5 km/h. Az els6 gyalogos harom draval tobbet megy, mint a
masodik, mig a B varosba ér. Mennyi id6 alatt ért a B-be az els6é gyalogos? Hat a masodik?
Mekkora az AB tavolsag?

Mennyi 20 fokos bort kell dsszetdlteni 85 fokos szesszel, hogy tiz liter 35 fokos vermutot
kapjunk?

5 kg 18 karatos aranyat mennyi 14 karatos arannyal kell vegyiteni, hogy az eredmény 16 karatos
arany legyen (A 24 karatos arany a tiszta arany, a 18 karatos arany tiszta arany tartalma 18/24).
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9. FEJEZET

VERSENYFELADATOK

A tovabbiakban néhany versenyfeladatot ajanlunk az olvasé figyelmébe. A feladatok valogatasakor

elsérendli szempont volt, hogy azok illeszkedjenek a matematika el6adason mar tanult anyaghoz,

tovabba kapcsolodjanak az ebben a konyvben leirtakhoz. A feladatokat a romaniai matematika

tantargyversenyek feladataibol valogattuk. A versenyfeladatok 3. és 4. osztaly szdmara késziiltek.

1.
2.

SN

Hatarozzuk meg az Xyz szamot, ha Xyz = xy + yz + zx!
Hatarozzuk meg a sorozat kovetkez6 harom elemét: 3, 7, 13, 27, 53, 107, ---!

H Hatarozzuk meg a értékét, ha (a+1) + (a+3) + (a+5) + --- + (a+101) = 2703!
Utmutatas: Eszrevessziik, hogy: 1 =1

3=1+12
5=1+22
101=1+50-2.

Innen kapjuk, hogy 51-a+2:(1 +2 + --- + 50) = 2703.

H Egy osztasban az osztand6 egy xyzt alakli szam, az oszt6 pedig egy ab alakli szam. Ha
tudjuk, hogy a + b = 9 tovabba, hogy az osztas maradéka 89, adjuk meg az osztast!

H Utmutatas:
Az a+b =9 egyenldségbdl = ab € {90,81,72, ...}, de miutin a maradék 89,
az 0szto biztosan 90. A tovabbiakban keressiik azt a k € N szamot, amelyre igaz,
hogy xyzt = k- 90 + 89. Azt kapjuk, hogy k € { 11,12, --- 110}, igy
xyzt € {1079, 1169, 1259,---,9989}.

Egy négyjegyli szam szamjegyeinek 6sszege 36. Hatarozzuk meg a kovetkezd szam
szamjegyeinek 0sszegét!

Egy nyolc méteres deszkat fél méteres darabokba vagunk. Hany vagas sziikséges, ha
egyszerre csak egy deszkavastagsagot vaghatunk el?

Hérom szam 6sszege 134. Ha mindharom szdmhoz hozzaadjuk ugyanazt a szdmot a 48, 53 €s
69 szamokat kapjuk. Adjuk meg a harom szdmot!

Utmutatas :

«—L—>
< = >
< = >
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10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

134 >/« 170-134 =36

Gyereknapon az osztaly tanuloi 3-3 bonbont és 2-2 almat kaptak. Eredetileg, az elosztas elott,
kétszer annyi szem bonbon volt, mint alma. Miutan minden tanulé megkapta a bonbonokat és
az almakat, maradt még 33 bonbon es 5 alma. Hany tanul6 van az osztalyban?

Egy konyvnek 165 szamozott oldala van. Hény szamjegyet hasznaltunk fel a konyv
szamozasara?
Utmutatas:

1-t6l 9-ig: 9 szam, ugyanannyi szamjegy

10-t61 99-ig: 9 X10 = 90 szam, 90 X 2 = 180 szamjegy

100-t6l 165-ig: 66 szam, 66 X3 = 198 szdmjegy

Egy gyereksort a kovetkezoképpen rendeztiink: a sor két végén egy-egy fi, tovabba minden
két fia kdz¢ harom lany keriilt. Hany gyerekbdl 4ll a sor, ha a lanyok szama 37-tel nagyobb a
fitk szamanal?

Hany olyan xyz alaku haromjegy(i szam van, amelynek szdmjegyeire igaz az x + 10y + z =
105 Osszefiiggés?

Utmutatas: észrevessziik, hogy az x + z szam utolsd szamjegye 5. fgy x =9,z = 6; x = 8,
z=7,x=7,z=8,x=6,z=9.2y=09.

Ot gyereknek egyiitt 460 képeslapja van. Ha az egyik gyerek a tobbi négy gyereknek négy-négy
képeslapot ad, akkor az 6t gyerek képeslapjainak szama 6t egymasutan kdvetkezo szam lesz.
Hany képeslapja van most az egyes gyerekeknek, és hany képeslapjuk volt eredetileg?

Adjuk meg az 6sszes abc alakil szamot, ha tudjuk, hogy (a + 3)(7 + b X ¢) = 88. Melyik a
legnagyobb szam? Melyik a legkisebb szam?
Utmutatds: 88=4-22=8-11=--- innena+3=4=a= 1, stb.

Adjuk meg az a, b és ¢ szdmjegyeket, ha abc X 3 = bcc !

Adott a kovetkez6 szamsorozat: 3, 8, 13, 18,...
a) Adjuk meg a sorozat kovetkezo 4 elemét.
b) Adjuk meg a sorozat 2009-edik elemét.
¢) Adjuk meg a sorozat elsé szaz elemének Osszegét.

Szamitsuk kia 9 + 99 + 999 + .- + 99 -.- 9999 (sszeget.
« _J

100
szamjegy
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17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

26.

Adott a kovetkezo6 betlisorozat:

ABCDEDCBABCDECDAB...
Adjuk meg a sorozat 50., 100. és 2017. elemét!
Egy szuperszamitdgép szuperképernydjén 1000-szer irtuk egymasutan a 2016-os szamot, igy:

201620162016 --- 2016
N
N

4000 szamjegy

Balrol jobbra haladva egyenként 6sszeadjuk a szamjegyeket, majd toroljiik azokat, amelyeket
Osszeadtunk. Egy adott pillanatban az 6sszeg értéke 2016. Hany szamjegyet toroltiink?

Hatarozzuk meg az xyz szamot ha xyz + yz + z = 786.
Adjuk meg az a szdmjegyet, ha9 X aa = 4aa + 40.
Egy ember a kovetkezéképpen megy fel a 1épcs6kon: felfele megy harom 1épcséfokot, majd
visszalép két 1épcsdfokot. Ezutan felfele 1ép 6t épcsdfokot majd visszalép két 1épcsdfokot.
a. A hanyadik Iépcs6fokon van az emberiink a 801. 1épés utan?

b. Hany Iépés utan ér el a 801. 1épcsdre?

Adjuk meg az 6sszes Xy alaku szamot, ha 48 X Xy = 3ab4.

Amennyiben 4 X abcde4 = 4abcde, adjuk meg az abcde szamot.

Egy dobozban 12 piros, 12 sarga és 14 fekete golyo van. Legkevesebb hany golyot kell
kiemelni a dobozbdl, hogy kdzotte biztosan legyen harom kiilonb6z6 szinli golyd?

Husz hangya 40 buzaszemet 60 perc alatt szallit a mez6rdl a hangyabolyba. Mennyi id6 alatt
szallit el 10 hangya 20 btizaszemet?

Szamoljuk ki a kovetkezo Osszegeket:

1+5+9+ - +397;
24+7+12+---+497;
22+23+24+ ---+2018;
33+35+37+- +2017;
99-97+95-93+ .- 4+3—1.

o a0 op

Utmutatas:

a.
1 =1+0-4

5 =1+1-4
9 =1+2-4

397=1+94-4
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27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

35.

1+5+9+--+397=1+1+--+1+4-(1+2+--+94)=95+2-94-95=
17955. o
95-1=95

Adjuk meg a KORTEKORTEKORTEKORT... megfeleléen hosszi betiilanc 2017. betiijét.
Az elsé 2018 betiijében hanyszor szerepel az O betii.

Tekintsiik a kovetkez6 szamsort:

85,92, 99, 106, --- , 2003.

a. Hany szamot tartalmaz a szamsor?
b. Hany szamjegyet tartalmaz a szamsor?
c. Milyen szamjegy van a 361. helyen a szamjegyek soraban: 859299106113---2003

Szamitsuk ki a kdvetkezd 0sszeget:

1+11+111+1111 4+ ---+11---1

—

100 db. szamjegy

Adjuk meg az 6sszes ab alak{i szamot, haa — b = 7.

Hatarozzuk meg X-et az egyenletbdl:
24+4+6++984+x=1+3+5+7+--499.

Adjuk meg azoknak a kétjegyli természetes szamoknak az 0sszegét, amelyekben legalabb egy
2-es szamjegy szerepel.

Adjuk meg a kifejezés szamjegyeinek Osszegét

n=1+11+101+ 1001+ ---+1000...001.

——

42 db. 0 szamjegy

Egy abcd alaka szam szerencsés, ha a — d = 2 vagy d — a = 2. Hany szerencsés szam van?

Adott az n =200920092009...2009 szam. Adjuk meg a szamnak a 9-cel valo osztasi

maradékat. \_ J
Y

2009 2017- szer leirva

75



10. FEJEZET

FELADATOK PETHE FERENC: MATHESIS (1812) KONYVEBOL

Ebben a fejezetben Pethe Ferenc 1812-ben megjelent Mathesis konyvébol kozliink
feladatokat. Pethe Ferencrdl a Révai illetve Pallas nagylexikonokbol tajékozodva megtudjuk,
hogy 1762-ben sziiletett Biidszentmihalyon az egykori Szabolcs varmegyében. A debreceni
reformatus féiskolan tanult. Tanulmanyait 1788-ban Utrechtben majd ,,Német-és Angol
orszagban” folytatta. Utrechtben 1794-ben 11 000 példanyban kinyomatta a Karoli Géspar
altal magyarra forditott Bibliat, illetve 3000 példanyban a Szenczi Molnar Albert forditasu
Zsoltarok konyvét. Kiilfoldrdl visszatérve, Bécsben 1796-ban elinditja a Magyar Ujsag,
mely Magyar-és Erdélyorszaghan a gazdasagot és szorgalmatossagot
irdnyozza cimii lapot. A lapot a 36. szamtdl Vizsgdlodo magyar gazda cimre
valtoztatta at. 1798-ban Ungarische Grammatik cimen németek szamara magyar nyelvtant
adott ki Bécsben. 1812-ben kiadja a Mathesis cimu kétkotetes munkajat (1. abra).

Ve /1‘ r Cresei 'a;’z/h"% A |

- MATHESIS

KESZITETTE ?QIQ,IL

KISSZANTOI
PETHE FERENTZ
Elébb Mathesist, Mesei Gasdasdgot, "1 chhes tarfosd Mestersde

ket tanité Professor, utobb Hertiepi tiz Uradalmak® Fo-
g Tiistje, 's 1666 mds Uradalmad’ Fb - Igaigatije.

I. D AR 4B _,_
TERJEDTSEGMERES |

BETSBEN :
Ns. Haykul Antal Nyomtatészerivel
= \ 1
7 3 ? M.D.CCC.AIL

1.abra

A Mathesis két kotetében a szerz6 az aritmetika, az algebra és a mértan alapkérdéseivel foglalkozik
Az 1814. év kezdetén Nemzeti gazda, vagy a magyar nemzet nemzeti gazdasaga s ebbeli kereskedése
viragzasanak elomozditasa, melyet a nemzet szorgalmas fiainak segedelmekkel hetenkint készitgetett
cimmel Bécsben gazdasagi szaklapot inditott. Pethe Ferenc 1832-ben halt meg, Szilagysomlyon van
eltemetve. Sirja folé veje 1835-ben 3 méter magas siremléket allittatott
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A kétkotetes Mathesis a marosvasarhelyi Teleki kdnyvtarban is megtalalhatd: a mintegy 150 cimet
tartalmazo Bolyai-konyvtar egyik darabja. Joggal feltételezhetjiik, hogy Bolyai Farkas ismerte és
értékelte ezt a, konyvtaraban meg6rzott, mivet.

A kovetkez6 feladatokat Pethe Ferenc 1812-ben megjelentetett Mathesis konyvébol
valogattuk. Pethe a Mathesis-ben ezeket a feladatokat szinte kizarolag egyenletekkel oldotta meg. Mi

ugy gondoljuk, hogy a feladatok egy része az altalanos iskola negyedik osztalyosainak szintjén is
megoldhatd, az ott tanitott moddszerekkel

. A feladatok szovegvilaga kiilon érdekességet, izt,
hangulatot kolcsondz a feladatoknak. A feladatok egy részét megoldottuk, masokhoz Utmutatast

adtunk, és vannak feladatok, amelyek megoldasat az olvasora bizzuk
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I. KERDES
Harom Veremadso Keresett eggyutt 875 fo-
rintot: a’ masodik 10 forintal Kkeresett tobbet
kétannyinal mint az elsé; a” harmadik pedigis
forintal tobbet mint a’ két els6 : — melyik menys
nyit keresett?

-

3. abra

1. Harom veremas6 keresett egyiitt 875 forintot: a masodik 10 forinttal keresett tobbet
kétannyinal, mint az els6, a harmadik pedig 15 forinttal tobbet, mint a két elsé. Melyik
mennyit keresett (3. abra)?

Utmutatds:

Elsé | |

Masodik: | | | 10 |

Harmadik: | | |

4. abra

T _%‘};-‘Kﬁf RDES
ajtzibdld [friseur] Bétshél Debretzen.
he ment lakni 3’ mesterségét folytatni; 'deen

esztendé alatt elszegényedett, pedig vélt neki

valamije. Elsé esztendoben kéntelen volt elko!-

teni fele pénzét; masodikban harmadat :

a’ mit oda vitt; harmadik esztendében 200 fe-

rintot, mikor mar tsak 5o forintja maradt a’ visz-

sza menetelre: — bany forintja v6lt mikor le-
ltozott; 7s mit koéltott esztendénként ?

e

-
]

5. abra

2. Egy hajcibalé (friseur) Bécsbdl Debrecenbe ment lakni, a mesterségét folytatni, de 3
esztendo alatt elszegényedett, pedig volt neki valamije. Els6 esztend6ben kénytelen volt
elkodlteni fele pénzét, a masodikban harmadat annak, amit oda vitt, harmadik esztend6ben
200 forintot, mikor mar csak 50 forintja maradt a vissza menetelre. Hany forintja volt mikor
lekoltozott, és mit koltott esztenddnként (5. abra)?

78



Utmutatds:

LElsé esztenddben
kénytelen volt elkélteni
fele pénzét”

.Jmasodikban
harmadat annak a
mit oda vitt”

LHharmadik
esztendoben 200

forintot”

50 forint maradt

6. abra

IvV. KERDES

Ot Pattantyds 16t eggyiitt, egy ¢jjel 192-16t.
A’ masodik tobbet 161t tétannyinal mint az el-

s6, néggyel;a’ harmadik, 12 lovet hijjén, annyit

161t mint a’ két els6; a’ negyedik 2o-szal tob-

bet mint a’ két masodik; az fiodik, 40 lovet hij-
jan, annyit, mint az elsé ¢és a’ negyedik eggyiiti-
~— Azt kellene tudni melyik hanyat 16tt, mert
ettél figg a’ jutalom?

7. abra

3. Ot pattantyts 16tt egyiitt, egy &jjel 192-t. A masodik tobbet 16tt kétannyinal, mint az elsd,
néggyel, a harmadik 12 16vet hijan, annyit 16tt, mint a két elsd, a negyedik 20-szal tobbet,
mint a két masodik, az 6todik, 40 16vet hijan, annyit, mint az els6 és a negyedik egyiitt. Azt
kéne tudni melyik hanyat 16tt, mert ettdl fiigg a jutalom?

Megjegyzes: Az egyes pattantytisok l6vedékszamat a megoldds érdekében modositani
fogjuk.

Utmutatds:
,,Ot pattantyis 16tt egyiitt, egy éjjel 192-1”

Els6 pattantyus: I:I

A masodik tobbet I6tt kétannyinadl, mint az elsd, néggyel”
Masodik pattantyus:
| | [a |

., @ harmadik 12 lovet hijan, annyit [6tt, mint a ket elso” azaz, ha még 12-t [6tt volna, akkor

pontosan annyit [6tt volna, mint az elsé ketté. A megoldas gordiilékenysége miatt adjuk hozza
ezt a 12 16veget az dsszes 16veghez. Akkor:

,,Ot pattantyis 161t egyiitt, egy éjjel 192+12 = 204-et”
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Harmadik pattantyus: | | | | a |

»a negyedik 20-szal tobbet, mint a két masodik™” — azaz kétszer annyit 16tt, mint a masodik és
még 20-at

Negyedik pattantyus: | | | a | | | a | 20 |

»az otadik, 40 lovet hijan, annyit, mint az elsd és a negyedik egyiitt” — azaz, ha az 6todik még
40 loveget ellott volna, akkor pontosan annyit 16tt volna, mint az els6 és a negyedik.
Hozzaadjuk az Osszes 16veghez ezt a negyven loveget, és ugy tekintjiik, hogy az 6todik
pontosan annyit 16tt, mint az els6 és a negyedik:

,,Ot pattantyus 16tt egyiitt, egy éjjel 192+12+40 = 244-et”

Otodik pattantyus:
| | | [a | | [a |2 |
Végiil:
a [a ]
a a | 20 |
a | a | 20 |
8. abra
Atrendezve az 4brat, azt kapjuk, hogy:
64
244 loveg
< >
9. abra

Az abrabol kovetkezik, hogy 244-64 = 180 1ovegnek megfelel 15 téglalap, igy egy téglalap
megfelel 180 : 15 = 12 lovegnek.
Tehat, figyelembe véve az abrakat és a feladata szovegét, kapjuk, hogy:

- azels6 pattantyus 12 16veget 16tt.

- amasodik pattantyus 12 + 12 + 4 = 28 loveget 16tt

- aharmadik pattantyus 12 + 28 — 12 = 28 loveget 16tt

- anegyedik pattantyus 20 + 28 + 28 = 76 16veget 16tt

- az 6todik pattantyts 12 + 76 — 40 = 48

Proba: 12 +28 + 28 +76 + 48 = 192.0
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il -

. KERDES

Ha ot Vaddsz kdzott mil}ldenik ottel  lay
tsbb nytlat az elétte valonal , azomban a,
utdlso éppen hzirnm;_umyif lott mint az elsé; __
hanyat lott ‘hat mindenik kilénkiilon, — -,

hinyat mind eggyitt?

10. 4bra

Ha 6t vadasz kozott mindenik ottel 16tt tobb nyulat az eldtte valondl, azonban az utolso
éppen haromannyit 16tt, mint az elsd, akkor hanyat 16tt hat mindenik kiilon-kiilon, s hanyat
mind egyiitt (10 abra)?

Utmutatds:

Elso vadasz:

Masodik vadasz: 5

Harmadik vadasz: 5 5

Negyedik vadasz: 5 5 5
Otiodik vadasz: 5 5 B 5

Az utolsé éppen haromannyit l6tt mint az elsé™:

11. abra
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g vi KERDES

Kipldr és e Kozlegény egyforma
sum:f.fj;éuzil kezdeugei a’ kart éz.ishgg: A
Kiplir vesztett 50 forintot, a mési 130-at; mely.
Iyet a’ tobbi jadzok elnyertek. Mikor a’jaté.
kot elhagytik ; a’ Kipldrnak otannyi pénze ma-
radt mint a’ tirsd — Hény forintal kezdet-

ték ’hit & jitékot, és melyiknek mennyi pénze
maradt? it |

12. abra

Egy kaplar és egy kozlegény egyforma summa pénzzel kezdettek a kartyazashoz. A Kaplar
vesztett 50 forintot, a masik 130-at, melyet a tobbi jatszok elnyertek. Mikor a jatékot
elhagytéak, a kaplarnak 6t annyi pénze maradt, mint a tarsanak. Hany forinttal kezdették hat

a jatékot, és melyiknek mennyi pénze maradt (12. abra)?

Utmutatds:

Kaplar ‘ | | | | | 50 forintot vesztett

Katona: ‘ 130 forintot vesztett ‘

Innen: | | |

130-50= 80 forint

A
\

13. abra

Vil. KERDES.

Egy Virbizgaté [mineur] Tiszt satott 4 hét
alatt goo 6l allyukat. Masodik héten 20 8Sllel
tobbet asatott kétannyinil mint elsé héten, mi-
vel’ segittsége jott; harmadik héten hiromannyit
mint elsé héten, de 35 hijjin: negyedik héten
50 ollel tobbet mint a’ harmadik héten: — az a®
kérdés: melyik héten hany olre mehetett?

14. abra

6. Egy varbizgatd (mineur) tiszt asatott 4 hét alatt 900 61 lyukat. Méasodik héten 20 6Sllel tobbet
asatott kétannyinal, mint az elsé héten, mivel segitsége jott, harmadik héten haromannyit,
mint elsé héten, de 35 hijan, negyedik héten 50 Sllel tobbet, mint a harmadik héten. Az a

kérdés: melyik héten hany 6lre mehetett (14. abra)?
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viI. KERDE S >4
Egy j6 Betiszdmvets gyermekidl, mivel® ng
gyon gyenge volt, azt kérdik az egsimenb
— hany esztendds? ’s azt feleli, ¥ rész anm
mint az atydm: héit az atyad hiny esztend
— kérdik télle: erre meg azt feleli, hogy:

tendd milva ; ha élink, ] résszel lessz 1dé
nallam. — Melyik hiny esztendés 'hit most? ©

15. abra

Egy jo betliszamvetd gyermekt6l, mivel nagyon gyenge volt, azt kérdik az egzamenben,
[hogy] hany esztendds, s azt feleli, 1/3 rész annyi, mint az atyam. Hat az atyad hany
esztendos, kérdik tdle. Erre meg azt feleli, hogy 50 esztend6é mulva, ha éliink, 1/4 résszel
lesz id6sebb nalam. Melyik hany esztenddés hat most (15. abra)?

Utmutatds:
. 1 - . . r EE
Most © , ... 3 resz annyl mint az atyam ...
Apa :
Fiu
16. abra

Otven év milva: ,,...ha éliink, %résszel lesz idbésebb nalam...” (17. abra).

Apa: ‘ ‘ ‘ ‘

Fiu: ‘ ‘ ‘ ‘

17. abra

Figyelembe vessziik, hogy a korkiilonbség nem valtozott (18. abra).

18. abra

83



Az otven év mulva bekdvetkez6 helvzetet a 19. dbra szemlélteti.

Apn: | | | | | | |

B | | | | | | |

19.abra

A fi0 életkorat most és otven év mulva, a 20. abra szemlélteti.

Otven év
Fiu életkora most: :I( >

Fiu életkora dtven év milva: ‘ ‘ ‘ ‘

20. abra

Tehat: most a fia 10 éves, az apa 30 éves.

~3 ey o b | g
Y. XK ERDES

Egy {fuz@ﬁ igér a’ katonajanak 3 esztenq,

re goo lorintot és egy parifét, melynek 5, .
rdt meghatiroztak.. Mivel’ pedig tsak 15 h(’;;.h
pig kellett vitézkedni; Kifizette azt 15 for"ntf;}h
’s elbotsdtotta lovdval eggyiitt: — kérdg¢g n;"
ért a’167 , it

21. abra

8. Egy hazafi igér a katonajanak 3 esztendére 300 forintot €s egy paripat, melynek az arat
meghataroztak. Mivel pedig csak 17 honapig kellett vitézkedni, kifizette azt 15 forinttal s
elbocsatotta lovaval egyiitt. Kérdés, mit ért a 16 (21. abra)?
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Utmutatds:

L6 ara 300 forint
3 év =236 honap
< —>
L6 ara 15 forint 300-15 — 285 forint
17 hénap 36-17 =19 hénap
< >« >

22. abra

Lathato, hogy a katondnak 19 hénapra 285 forint jar, azaz egy honapra 285 : 19 = 15 forint. Ezek
szerint 17 honapra 17 X 15 =255 forint fizetése volt a katonanak forintokban szamolva. Innen

konnyen kiszamithat6 a 16 ara.

X KERDES :
Egy Kereskeds teszen mindennap India felé
45 mérvizet; egy rabld fregat 6 nap malva tud-.

vanmeg , ho

a’ kalmérhajo, melyre toreke-

dett, elindalt, utianna botsatkozik alland szé1-
lel, és teszen napjiban so mérvizet: — kérdés,
hanyad’ napra fogjael ?

23. abra

9. Egy kereskedd [meg] teszen minden nap India felé 45 mérvizet. Egy rablo fregatt 6 nap
mulva tudvan meg, hogy a kalmarhajo, melyre torekedett, elindult, utdna bocsatkozik
alland¢ széllel, és teszen napjaban 50 mérvizet. Kérdés, hanyad napra fogja el (23. abra)?

XL

KERDES
Egy miasik Hejd Ggy indaltel Texelbsl, hog
a’ tdrsa, jobb vitorlazoé lévén, hiarom na

va indaljon utanna, mikor a’ reia bizotwt d
elvégezte, és tized nap milva eggyiitt

nek. Az elsd teszen napjaban 35 mérviz
mennyit kell ’hit a’ masiknak napjaban

24. abra

10. Egy masik hajo ugy indult el Texelbdl, hogy a tarsa, jobb vitorlazé 1évén, harom nap mulva
induljon utana, mikor a rea bizott dolgot elvégezte, és tized nap mulva egyiitt legyenek. Az
elso teszen napjaban 35 mérvizet. Mennyit kell hat a masiknak napjaban tenni (24. dbra)?
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xilr. K £ RDES
irirho: 300 magyar mérfold [me,

’ c’;{ffl.f:-:l;]. E l'ltaf inddal P."ll‘iﬁ)t:)l f;‘_l(‘

hm(‘f'mazik lmpja an 14 mérfoldct;_;‘l mias;
indil Pestrél P:ir:s'ba,, és mcgyc':l na’mi:{ l_:.;;,, tsalk
11 mérfoldet, mert a postalova k._a ]:.-T Szé.
nyin kivil, tobbnyire tsak do6go k¢ — hany,.
napra érnek az utazok eggyuvé

1
1.

25. abra

11. Pest Parishoz 300 magyar mérfold (meg talan egy darab). Egy utazo indul Parizsbdl Pestre,
¢és utazik napjaban 14 mérfoldet, a masik indul Pestrél Parizsba, és megyen napjaban csak

11 mérfoldet, mert a postalovak, a Kis Szényin kiviil, tobbnyire csak dogok. Hanyad napra
érnek az utazok egyiivé (25. abra)?

Xar KERDES
Ha 5 forintot nyerek télled; ugy "e_keln
annyi pénzem lessz rpint ne:kecl: ha pefllg te
nyersz én tollem 5 forintot; ugy xlelsed_kyl;_},,),_
nyi lessz mint nekem: — kinek hany forintja

van ’hat most?

26. abra

12. Ha 5 forintot nyerek t6led. gy nekem annyi pénzem lesz, mint neked, ha pedig te nyersz én

télem 5 forintot, gy neked kétannyi lesz mint nekem. Kinek hany forintja van hat most
(26. abra)?

Utmutatds:

Els6 mondat abrazolasa (27. abra) : ,,Ha 5 forintot nyerek téled; ugy nekem annyi pénzem lesz
mint neked.”

Pénzem: 5

Pénzed: 5 5 5

27. abra
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Masodik mondat abrazolasa: ,,Ha pedig te nyersz én tolem 5 forintot, ugy neked kétannyi lesz mint
nekem.” (28. abra).

Pénzem:

Pénzed: 5 5 5 5

28. abra

Megallapitjuk, hogy a masodik mondat eseménye utan kialakult helyzetben pénzem 20 forint, pénzed
40 forint. Kovetezésképpen eredetileg nekem 20 + 5 = 25 forintom volt, neked meg 20 + 15 = 35
forintod volt.

XIV. KERDES
Az én juhom &’ tiédnek felével =3000; a'ti-
éd is az enyimnek harmadaval —3000:— kié
mennyi?

29. abra

13. Az én juhom a tiédnek felével = 3000, a tied is az enyémnek harmadaval = 3000.
Kié mennyi?

Utmutatds: Juhaim szama oszthaté harommal: ,.a tied is az enyémnek harmadaval = 3000”.
Juhaid szama oszthato kettovel: ,,Az én juhom a tiédnek felével = 30007 (29. abra).
Els6 mondat abrazolésa: ,,4z én juhom a tiédnek felével = 30007(30. abra).

<

Juhaim szama Juhaid szamanak fele

3000 juh

< >
30. abra

Masodik mondat abrazolasa: ,,a’ tied is az enyémnek harmadaval = 3000 (31. abra).
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Juhaim

Innen kovetkezik, hogy (32. abra):

88

Juhaid szama harmada
< >< >
« 3000 juh R
31. abra
< 3000 juh >
32. abra



KITUZOTT FELADATOK

—

XVIL. KERDES
Addm meg Lva eggyitt 30 almit ettekmeg,

i . > 1 \Vdim :

g _al tébbet ett mint Ac E mel. .
h““:mfﬁ ett? — E’ tsak ollyan, minthy kt"i\.llk
men™ Melyik két sziam az, melynek o "
neis - g 1.

s0, a’ ketts kozt vald kilémbseg p
A 2 ©.

Mocrfostdc |

Jl}.‘i]‘l‘l —n
‘Ij‘g —18 ?

33. abra

1. Addim meg Eva egyiitt 30 almat ettek meg. Eva 18-al tobbet e[ve]tt mint Adam: — melyik
mennyit e[ve]tt? E[z] csak olyan, mintha kérdenék: Melyik két szam az, melynek a
summaja = 30, a kett6 kozt valo kiilonbség pedig = 18 (33. abra).

-

XXII. KERDES

Egy valakinek van kétféle Bora: eggyik-
nek akoéja megér 95, a’ masik 64 forintot, Ezek-
bél akar elegyiteni 50 akét azon szandékkal,
hogy amnnak akéjat 8o {orinton eladhassa s —
kérdés, melyikbol hiny ako kell? :

34. abra

2. Egy valakinek van kétféle bora: egyiknek akdja megér 95, a masik 64 forintot. Ezekbol
akar elegyiteni 5o akot azon szandékkal, hogy annak akojat 8o forinton eladhassa. Kérdés,
melyikbdl hany ako kell (34. abra)?

xXx/v. KER D ES

Ha a’ 30 garasos igen' eré’slib’?:t 2'4 ’gammn
arod mérni, mennyt viz kell hozz

se kart ne valj, se ne tsalj ?

AxY L laAa

4 2 h()gy
35. abra

3. Ha a 30 garasos igen erds bort 24 garason akarod mérni, mennyi viz kell hozza, hogy se
kart ne vallj, se ne csalj (35. abra)?
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Xxv. KERDES
Egy étvosakar eleg]yiteni 15 €és7 prébas £.
zast-bol, 3 mirk vagy 4816t ollyan eziistt, mely
13 probas legyen: — melyikbél mennyit kell
neki yenni ? ‘

36. abra

4. Egy 6tvos akar elegyiteni 15 €s 7 probas eziistbol, 3 marka vagy 48 16t olyan eziistot, mely
13 probas legyen. Melyikb6l mennyit kell neki venni (36. abra)?
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